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 الرٌاضٌات المتقدمة
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 التقعر واختبار المشتقة الثانٌة                  

 لكل دالة     قابلة للاشتقاق على فترة     ٌكون التمثٌل البٌانً للدالة   -تعرٌف :

 فً الفترة  متزاٌدةمقعراً إلى الأعلى فً     إذا كانت        -(:1

 فً الفترة  متناقصةمقعراً إلى الأسفل فً     إذا كانت        -(:2

 . فترات التقعر لأعلى والتقعر لأسفلحدد         ٌمثل بٌانالشكل المجاور  -:مثال 

 الفترة التً تكون علٌها الدالة  -(:1

 هً مقعرة للأعلى    

 الفترة التً تكون علٌها الدالة  -(:2

  مقعرة للأسفل   

 

 

 

 

 حدد فترات التقعر إلى الأعلى وإلى الأسفل للدالة  -(:1س  

 . مبٌناً نقطة الانعطاف للدالة           
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أو  لأسفلإلى تقعر  لأعلىالمنحنى من تقعر  ٌتغٌرالتً عندها  النقطةوهً   -نقطة الانعطاف :

 والتً تكون عندها العكس . 

 

 

حدد أٌن ٌكون التمثٌل البٌانً للدالة                          مقعراً إلى الأعلى وأٌن ٌكون  -(:2س

 مقعراً إلى الأسفل . ثم أوجد جمٌع نقاط الانعطاف .

 

 

 

 

 

 

 

نقاط الانعطاف , وفترات التقعر إلى الأعلى  -حدد :                     من الدالة التالٌة   -(:3س

 وفترات التقعر إلى الاسفل .
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 حدد فترات التقعر إلى الاعلى وإلى الاسفل ونقاط الانعطاف -(:4س

 

 

 

 

 

 القصوى.استخدام اختبار المشتقة الثانٌة لإٌجاد القٌم 

الأعداد الحرجة ثم استخدم اختبار المشتقة الثانٌة فً  -: أوجدالتمارٌن التالٌة من فً كل  -(:5س

 تحدٌد جمٌع القٌم القصوى المحلٌة .
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  مثل بٌان الدالة حٌث   -(:6س

 

  

 

 

 

 

 

 

 أوجد نقاط الانعطاف للدالة                    إن وجدت ؟ ثم بٌن فترات التقعر ؟  -(:7س
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 . الصحٌحةإجابات إختر الإجابة  أربعلكل فقرة  -(:8س

  -عند :                            للدالة                عدد حرج -(:1

 

 

 -للدالة                مماس أفقً عند : -(:2

 لاٌوجد لها مماس أفقً                   

 

 -لتكن                      فإن          غٌر معرفة عند : -(:3

 

 

  -عدد النقاط الحرجة ) الأعداد الحرجة( للدالة                       هً : -(:4

 

 

 إذا كانت                                                   فإن للدالة         عند  -(:5

 عظمى محلٌة         عظمى مطلقة             صغرى محلٌة              صغرى مطلقة

 

  -تكون : على نفس الفترةإذا كانت                فً الفترة المفتوحة          فإن          -(:6

 متزاٌدة                  متناقصة                    تساوي صفر          غٌر ذلك              

 

 -نقطة انعطاف عند :                   للدالة  -(:7
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 عند          فإن قٌمة  تمتلك نقطة انعطافإذا كانت الدالة                                      -(:8

 

 

فً الفترة المفتوحة التً  مقعراً إلى الأعلىإذا كانت               وأن التمثٌل البٌانً للدالة       -(:9

  -تتضمن النقطة      فإن         تكون :

 قٌمة عظمى           قٌمة صغرى           نقطة انعطاف           مجرد نقطة عادٌة                   

الشكل المجاور ٌمثل بٌان المشتقة الأولى            -(:10

  -هً :للدالة          الانعطاف طةنقفإن 

  

 

 

 

 

 الأسفلإلى  مقعرةالشكل المجاور ٌمثل بٌان المشتقة الثانٌة            فإن الدالة          تكون  -(:11

  -بالفترة :
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 -لتكن                         فإن الدالة           تكون متزاٌدة على الفترة : -(:12

 

 

 -توجد قٌمة عظمى محلٌة للدالة                                  عند : -(:13

 

 

 

 عند           فإن قٌمة  نقطة انعطافإذا كان للدالة                                   -(:14

 

 

  -عند :فإن الأعداد الحرجة  والمعرفة على          الشكل المجاور ٌمثل بٌان الدالة           -(:15

 

 

 

 

 

           الشكل المجاور ٌمثل بٌان المشتقة الأولى          حٌث أن الدالة         معرفة على  -(:16

 عند للدالة         فتكون الأعداد الحرجة        

 

 

  

 

( ) 3( 2)f x x  ( )f x

) )a b 2,   , 2 ) )c d  2, 2,2

3 2( ) 3 9f x x x x  

) )a b3x  1x   ) )c d1x  3x  

3 2( ) 3 4f x ax x  1x a 

) )a b3 1 ) )c d5 0

( )f x 6,6

) )a b ( )f x6 ,6 , 4 , 2x    4 , 2x  

) )c d4 ,4x   4 ,4 , 0x  

( )f x( )f x 6,10

x 

) )a b

x 

2 , 6 2 , 2,4,8

) )c d 2 , 2,4,8,62 , 2,4,8, 6,10 

( )f x
( )f x



 -اسم الطالب :                            الرٌاضٌات                                       الرٌاضٌات       
  -المدرسة :               2018-2017الفصل الدراسً الثانً الثانً عشر المتقدم                   

 Youtube channel                 www.jawamea.com               صكبان صالح محمد           مدرس المادة

 -بإستخدام قاعدة لوبٌتال تكون قٌمة النهاٌة : -(:17

 

 

 

 -قٌمة النهاٌة التالٌة عند استخدام نظرٌة لوبٌتال : -(:18

 

 

 

 -غٌر المعرفة      لكن قٌمة النهاٌة تساوي :لها الصٌغة                  النهاٌة التالٌة -(:19

 

 لا توجد نهاٌة  

 

 قٌمة النهاٌة  -(:20

 

 

 

 قٌمة  -(:21

 

 

 مع تمنٌاتً بالتوفٌق والنجاح
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