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     (  س  )    ق      أوجد     ،             (   س     +     س   )             =    (  س  )  ق     ا  كان إذ   ( 6   

 

 

    س     +     س      =    (  س  )   ق         الحل  :       

        

   (   س  3     ـاتجـ       ـــ       س     جــا  )               =    (  س  )  ق     كان إذا     ( 7   

     (  س  )    ق      أوجد         

 

    س  3     ـاتجـ       ـــ       س     جــا      =    (  س  )   ق         الحل  :       

 
    

 (     س   3     ـــ      س   5  )             =   ص        إذا  كان     ( 8    

     
         

   أوجد             

 

 

      س   3     ـــ      س   5      =                          الحل   :       
 

 

 

 المُشتقة   تـُلغي   التكامل  
 

 د

 س     د 
 

   

 )  س  (     ق     = س     د  ق  )  س  (    

 

 حدود   تـُلغيهملمُشتقة   عندما   تدخل   على   التكامل   غير   الا

 و   تكون   الإجابة   ما   داخل    التكامل

 ،   لأننا   لم   نكُامل   (جـ    )و   الإجابة   ليس   فيها   

لاً   :   التكامل   غير   المحدود    أو 
 

 مُشتقة

2 

 

   

 س    د 

2 

 س    د 

 

   

 س    د 

 

   

3 4 

 س  د 

 ص  د 

 س  د 

 4 3 ص  د 
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       أوجد        ،                  س   9            =   ص   كان  إذا    ( 9   

 : الحل            

 

       س   9      =                                

 

 

  

       جد      ،               (  س  )  ق           =   ص      إذا   كان    ( 11    

 
   

 (  س  )  ق     =                                  : الحل       
 

 
  

  

       جد      ،               (  س  )   ق           =   ص      إذا   كان    ( 11    

 
   

 (  س  )   ق     =                                  : الحل       
 

 

 

    
    

     (  س  )    ق       جد   ،                                                    =    (  س  )  ق     إذا  كان   ( 12  

 

 
 

 

 

 

 

     =    (  س  )   ق           : الحل         

 

 

 

 
    

     (  2  )    ق      جد     ،             (   س   9   +     س   )            =   (  س  )  ق     إذا  كان   ( 13  
 

 

 س   9    +      س       =    (  س  )   ق         الحل  :       
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     (  س  )   ق    جد    ،   جـ     +     س   2    =             (  س  )  ق          إذا  كان    ( 17  

 

     الطرفين   نشتق       :  الحل        

 

   

 ثانية مرّة     الطرفين   نشتق                                    س    8       =    (  س  )  ق      

 

 

        س    24     =    (  س  )   ق        

 

 

  (  5  )    ق     جد    ،   جـ     +     س      +     س    3   =              (  س  )  ق        إذا  كان    ( 18  
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       =                          الحل   :       

 

 

 

 

   

 

            جـا  س          +            (   س   2 )            =   (  س  )  ق     إذا  كان   ( 22

 

     (  س  )    ق       جد         

 

 

       =    (  س  )   ق         الحل  :       

 

 

 

 ثانياً   :   التكامل   المحدود
 

 

 

  

 1  =  س  د  (  س  )  ق                        

 

 

   

 

 

 

   

 د

 د س

 أ

 ب
 

 م شتقة   التكامل   المحدود   =   صفر

1 

 

   

 س    د 
7 3 

 س  د 

 ص  د 

 س  د 

 ص  د 

6 

4  

   

5 
 س    د 

5 

      س   8 1

1 

1 

1 

5 
 س    د 

 

   3 

 

   

7 

ـــ
 

 2 

 س    د 

61 



  

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 
    

 +             (   س     +     س   6   )         =   (  س  )  ق    إذا  كان   ( 23  
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    (  ق   )      اعدة   الاقترانق   جدف     ،     س   11     ـــ      س   3     =   (  س  )  ق    إذا  كان   ( 25  

  

نحنى   الاقتران    (  3  ،  2  )بأنّ   النقطة      علما                  (  ق   )    تقع   على   م 

 

    (    س   11     ـــ      س   3   )           =    (  س  )   ق         الحل  :    

 
 

        س   5     ـــ      س       =    (  س  )   ق               

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

        س   5     ـــ      س       =    (  س  )   ق       

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

     (  س  )   ق أوّلا    :    عندما   ي عطيني   مشتقة    الاقتران
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    (  ق   )      قاعدة   الاقتران   جدف     ،      6     +      س   2     =    (  س  )  ق    إذا  كان    ( 26  

  

         

       8     =   (  1  )  ق    علما      
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    1   +   س   4    ـــ     س   3   =  (  س  )  ق    و   كانت  ،  اقترانا   قابلا   للاشتقاق (  ق  )   إذا  كان  ( 27 

  

    2     =   (  3  )  ق       أنّ  علما          ،      (  1 ـــ   )  ق   فجد           

  

              

 

    (    1    +     س   4     ـــ      س   3   )           =    (  س  )   ق         الحل  :    

 
 

 س     +       س   2     ـــ      س       =    (  س  )   ق               

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 س     +       س   2     ـــ      س       =    (  س  )   ق                          

 
 

   11    ـــ     ( 1   ـــ   )    +   ( 1  ـــ   )   ×    2     ـــ    1   ـــ      =   (  1   ـــ   )  ق       

 
 

    2      ـــ     1   ـــ      =                        
   11    ـــ     1     ـــ     1    × 

 

    2      ـــ      1   ـــ      =                              
   11     ـــ     1     ـــ    

 

 14   ـــ      =                                                  

 
 

 

   

2 

3 2 
                                                             جـ    +

 

    2     =   (  3  )  ق                                                      
 

    2     =                   3   +      3    ×    2     ـــ     3     =   (  3  )  ق          

 

    2     =                   3   +      9    ×    2     ـــ     27               

                       

    2     =                   3   +       18     ـــ     27                         
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                                                             جـ    +

                                                                11     ـــ    =     جـ  
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 س    د 

2 

                                                             جـ    +

                                                             جـ    +

                                                                11     ـــ      
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     (   ص   ،   س   )    عند   الن قطة     (  س  )  ق   نحنى   الاقترانـم  ـل    ميل   المماس    إذا  كان   ( 28  

    (  ق   )      فجد   قاعدة   الاقتران     ،     (  3    ـــ     س   6     +      س   4   )    يساوي       

  

نحنى   الاقترانبأنّ       علما              ـر     (  ق   )    م       (  1   ،   2 ـــ   )   النقطةب    يـم 

 

   3    ـــ     س   6     +      س   4    =    (  س  )   ق     =ميل    المماس             الحل  :    

 
 

   (   3    ـــ     س   6     +      س   4  )         =    (  س  )   ق               

 

   س   3      ـــ       س   2     +      س       =    (  س  )   ق               

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
   س   3     ـــ       س   2     +      س       =    (  س  )   ق       
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4 3 
                                                             جـ    +

 

    1      =     (  2 ـــ   )  ق                                         (  1   ،   2 ـــ   )            
 

   1     =            2 ـــ     ×   3  ـــ   ( 2 ـــ    )   ×    2    +    2 ـــ      =   (  2 ـــ    )  ق  

 

     1       =                    6     +   8 ـــ      ×    2    +     16                    

 

   1       =                    6     +   16 ـــ        +     16                       

 

                                                  6                    =       1   
 

 

                                                             جـ   +
4 3 

                                                             جـ    +

                                                            6   ـــ    =     جـ  

4 3 
 6     ـــ

 س    د 

     ميل   المماس:    عندما   ي عطيني      ثانيا       

 

ق    =    ميل   المماس                
      (  س  )  

2 

3 2 

3 2 

                                                             جـ    +

                                                             جـ    +
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     (   ص   ،   س   )    ن قطةأي   عند        (  ق  )     نحنى   الاقترانـم  ـل    ميل   المماس    إذا  كان   ( 29  

    (  ق   )      فجد   قاعدة   الاقتران     ،   (   5     +     س    )   (  1    ـــ    س   3   )    يساوي       

  

   3   ـــ      =   (  2  )  قبأنّ          علما             

 

    (   5     +     س    )   (  1    ـــ    س   3   )    =    (  س  )   ق     =ميل    المماس             الحل  :    

 
 

 (   5     +     س    )   (  1    ـــ    س   3   )         =    (  س  )   ق               

 
 

   (    5      ـــ      س      ـــ     س   15     +      س   3    )              =    (  س  )   ق    

    

          

   (    5      ـــ      س   14     +      س   3    )              =    (  س  )   ق    

    
 
 

   س   5      ـــ       س   7     +      س       =    (  س  )   ق               

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 29     ـــ    س   5     ـــ       س   7     +      س       =    (  س  )   ق                 

 
 

 

   

3 2 
                                                             جـ    +

 

      3   ـــ      =      (  2  )  ق                                            

 

  3   ـــ       =                 2     ×   5  ـــ       2    ×     7      +     2      =   (  2  )  ق  

 

    3   ـــ       =                    11    ـــ   4    ×     7     +      8                       

 

      3   ـــ       =                     11    ـــ   28     +      8                       

 

       3   ـــ        =                    26                                                  
 

 

                                                             جـ   +
3 2 

                                                             جـ    +

                                                            29   ـــ    =     جـ  

3 2 

 س    د 

                                                             جـ    +

                                                             جـ    +

2 

 

   

 س    د 

2 

 

   

 س    د 
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     (   ص   ،   س   )    عند   الن قطة     (  س  )  ق   نحنى   الاقترانـم  ـل    ميل   المماس    إذا  كان   ( 31  

    (  ق   )      فجد   قاعدة   الاقتران     ،     (   س   6     ـــ      س   4   )    يساوي       

  

نحنى   الاقترانبأنّ       علما              ـر     (  ق   )    م       (   5   ،   2   )   النقطةب    يـم 

 

          س   6     ـــ      س   4    =    (  س  )   ق     =ميل    المماس             الحل  :    

 
 

   (   س   6     ـــ      س   4  )         =    (  س  )   ق               

 
 
 

        س   3     ـــ       س       =    (  س  )   ق               
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

      1     ـــ       س   3     ـــ      س       =    (  س  )   ق                            

 
 

 

 

 

 

 

 

 
 

3 

 

   

4 2 
                                                             جـ    +

 

  5      =     (  2  )  ق                                             (   5   ،   2   )            
 

    3     ـــ     2      =     (  2  )  ق           
  ×     2                    =       3 

 

    3        ـــ     16                                 
  ×      4                      =        3     

 

   3        =                     12      ـــ     16                                 

 

                                                  4                     =       3  
 

 

                                                             جـ   +
4 2 

                                                             جـ    +

                                                            1   ـــ    =     جـ  

4 2 

 س    د 

3 

3 

                                                             جـ    +

                                                             جـ    +
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  (   ص   ،   س   )    عند   الن قطة     (  س  )  ق   نحنى   الاقترانـم  ـل    ميل   المماس    ا  كانإذ   ( 31  

    

      (  س  )  ق      الاقتران قاعدة     فجد         ،                                                      يساوي       

 

  

نبأنّ       علما          ـر     (  ق   )    حنى   الاقترانم       (    6    ،   1  ـــ    )     النقطةب    يـم 

 
 

     =    (  س  )   ق     =ميل    المماس             الحل  :    
    

 
 
 

          =                                             =   (  س  )   ق

 
 
 

 

 

 

  س   3   )                    =      
             

(     1      ـــ
 

                                = 

            

 

 

 =    (  س  )   ق               

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
                                               =    (  س  )   ق                            

 
 

 

 3  ـــ

 

 

   

 

  6      =     (   1    ـــ   )  ق                                            (   6   ،   1  ـــ   )            
 

 6      =                     (  1    ـــ   )     ـــ                                =      (  1    ـــ   )  ق           
 

 

                                 3     +       1    
                  =        6   

 
                                      4                     =        6 

 

                                                   

 

 

                                                             جـ    +

                                                             جـ    +

                                                            2    =     جـ  

 س    د 

                                                             جـ    +

  س     ـــ     س  3 
3 

      س  
3 

  س     ـــ     س  3 
3 

      س  
3 

  س     ـــ     س  3 
3 

      س  
3 

( 
      س  3 

3 
      س 

 ـــ

      س  

) 

 

 
 
 
 

      س   3 

 1  ـــ

 

                                                             جـ    +      س   ـــ

      س 

 ـــ

 
                                                             جـ    +

3 

3 
      س 

 

   

 س    د 

 2  ـــ
 س   د 

 1  ـــ

 س   د 

      س  

 3  ـــ

 
 1  ـــ 

      

 3  ـــ

 
      س 

 ـــ

 

2      +     س  
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        ن د  ع  )  ن  (        = )  ن  (    ف 

 

  

   

 

 

ر عــــة                          تـــسارع                             المسا  فــــة  س 

  

  

 

 ـــــــــــــــــــــــعـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــتفــــــــــــــــــــــــــ             

  

     السرعة   أو   التسارع:    عندما   ي عطيني      ا  رابع    

 إيجاد   المسافة   عندما  :    ولىالأ  فكرة ال

   ي عطيني   السرعة     

 ن كامل  مرّة

 ن كامل   مرّتين

 ن كامل  مرّة ت ع ف

 

 مرّة  واحدة      سرعةال  كاملن    مسافةلإيجاد  ال 
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سيم   يتحرّك       ( 32      بالعلاقة    م عطاة    (  ع)     سرعته تكون   بحيث   مستقيم   خط    في  ج 

  

سيم    يقطعها    التي  المسافة   جد     ،    ث  / م    (  6   +   ن   8  )   =  (  ن  )  ع      مرور  بعد  الج 

    

      م   4   = (    1)    ف    للجسيم    الابتدائي الموقع    بأنّ  علما       ،    الحركة بدء     من    (  ثوان  3  )  

 :  الحل    

 
  

    (  6   +   ن   8  )        =    )  ن  (  ف  

 
 
 

 

 

 

     جـ    +    ن   6    +    ن   2    = )  ن  (     ف       
 

    4   +   ن    6   +    ن  2 =   )  ن  (    ف    

 

3  )  ف  
   )  =  2    

  ×     3     +   6     ×    3   +   4     =  2    
  ×     81     +   18   

  +   4 

 

                =    162    +    18    
 م   184    =     4    +  

 

سيم   يتحرّك       ( 33        ت ساوي  ثانية    (  ن)  بعد      سرعته   إن بحيث   مستقيم   خط     على ج 

  

سيم    يقطعها    لتيا  المسافة   جد     ،    ث  / م    (  8   +   ن   4  )   =  (  ن  )  ع      مرور  بعد  الج 

    

      م   3   = (    1)    ف    الابتدائي الموقع    بأنّ  علما       ،  ثانية     (  ن)    

 :  الحل    

 
  

    (  8   +   ن   4  )        =   )  ن  (   ف  

 
 
 

 

 

 

 جـ    +    ن   8    +    ن   2    = )  ن  (     ف       

     
 

    3   +   ن    8   +    ن  2 =   )  ن  (    ف    

 

 

 

   

3 

3 
   ن   د 

4 

                 

 4   = (    1)    ف               

 

  4   =   جـ    +   1   +   1  =(    1ف  ) 

 

   4=      جـ                      

4 

4 

 

   

   ن   د 

2 

                 

 3   = (    1)    ف               

 

  3   =   جـ    +   1   +   1  =(    1ف  ) 

 

   3=      جـ                      

2 
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سيم   يتحرّك       ( 34      بالعلاقة   ت عطى     ثانية     (  ن)  بعد      سرعته   إن بحيث   مستقيم   خط    في  ج 

  

سيم    يقطعها    التي  ة المساف  جد     ،    ث  / م    (  1   +   ن   )  3   =   (  ن  )  ع       بعد  الج 

    

      م   1   = (    1)    ف     الابتدائي   هموقع  بأنّ  علما       ،    الحركة بدء     من    انيتينث    

 :  الحل    

 
  

 (  1   +   ن   )  3        =   )  ن  (   ف  

  
 

 

 الحل  :  

 

ص  3      =  
   

 

 

 

ص  3       =  
      

                                                                              =               =    صد  

 

 
 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                = )  ن  (     ف                              

 

 

 

2  )  ف       
   )  =                           =     3    

  
 م   27    =   

 

                 

 

 

   

2 
   ن   د 

3 

                 

 1   = (    1)    ف                              

 

  1   =                                         =   (  1ف  )     

 
                          1                     =    1 

                    

   1=      جـ                           

2 

                      

  1    +   ن    =     ص                     
  

 

 

                   ن  د    =                                          1   =              

 
 

 ن  د  

 ص  د 

 

   

 

   

2 

 1 

 ص  د 

× 

2 
 1   +   ن  ) ص  

 
)

       
 

3 

 1 

 ص  د 

3 
                                                              جـ    +

(  1   +   1 
 
)

       
 

3 

                                                              جـ    +

                                                              جـ    +

 1   +   ن  )
 
)

       
 

(  2   +   1 
 
)

       
 

3 3 
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سيم   يتحرّك       ( 35     بالعلاقة   ت عطى     ثانية    (  ن)  بعد       سرعته   أن بحيث   مستقيم   خط     على ج 

  

سيم    يقطعها    التي  مسافة ال  جد     ،    ث  / م   ن    2   ـــ   ن   3   =  (  ن  )  ع      مرور  بعد  الج 

    

      م   5   = (    1)    ف    للجسيم    الابتدائي الموقع    بأنّ  علما       ،    الحركة بدء     من    (  ثوان  3  )  

 :  الحل    

 
  

    (   ن   2   ـــ   ن   3  )       =   )  ن  (   ف  

 
 
 

 

 

 

     جـ     +     ن     ـــ    ن     = )  ن  (     ف        
 

    5   +   ن      ـــ     ن  =   )  ن  (    ف    

 

3  )  ف  
 م   23    =      5   +    9   ـــ     27    =     5   +    3   ـــ     3      =  (   

    
 

سيم   يتحرّك       ( 36     بالعلاقة   ت عطى     ثانية    (  ن)  بعد       سرعته   أن بحيث   م  مستقي خط     على ج 

  

سيم    يقطعها    التي  المسافة   جد     ،    ث  / م    ن    6   ـــ   ن   5   =  (  ن  )  ع      مرور  بعد  الج 

    

      م   3   = (    1)    ف    للجسيم    الابتدائي الموقع    بأنّ  علما       ،    الحركة بدء     من    ثانية   واحدة   

 :  الحل    

 
  

    (   ن   6   ـــ   ن   5  )       =   )  ن  (   ف  

 
 
 

 

 

 

     جـ    +    ن   3     ـــ    ن     = )  ن  (     ف        
 

   3   +    ن   3     ـــ     ن  =   )  ن  (    ف    
 

1  )  ف  
    3   ـــ     1      =  (   

 م   1    =      3   +    3   ـــ     1    =     3   +    1     ×  

 

 

   

2 

2 
   ن   د 

3 

                 

 5   = (    1)    ف               

 

  5   =   جـ    +   1   ـــ   1  =(    1ف  ) 

 

   5=      جـ                      

3 

3 

2 

2 

2 

 

   

4 

4 
   ن   د 

5 

                 

 3   = (    1)    ف               

 

  3   =   جـ    +   1   ـــ   1  =(    1ف  ) 

 

   3=      جـ                      

5 

5 

2 

2 

2 
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سيم   يتحرّك       ( 37     بالعلاقة   ت عطى     ثانية     (  ن)  بعد      سرعته   إن بحيث   مستقيم   خط    في  ج 

  

سيم    يقطعها    التي  المسافة   جد     ،    ث  / م    (  1   +   ن   )  6   =   (  ن  )  ع       بعد  الج 

    

      م   8   = (    1)    ف     الابتدائي   هموقع  بأنّ  علما       ،    الحركة بدء     من    انيتينث    

 :  الحل    

 
  

 (  1   +   ن   )  6        =   )  ن  (   ف  

  
 

 

 الحل  :  

 

ص  6      =  
   

 

 

 

ص  6       =  
      

                                                                              =               =    صد  

 

 
 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                = )  ن  (     ف                              

 

 

2  )  ف    
   )  =                                     =    2    

  ×     3      
  +    6 

 

     =   2     ×    27  
 

 م  61    =   6    +   54     =    6    +   

 

 

 

   

2 
   ن   د 

3 

                 

 8   = (    1)    ف                              

 

  8   =                                            =   (  1ف  )     

 
                          2                     =    8 
                    

   6=      جـ                           

2 

                      

  1    +   ن    =     ص                     
  

 

 

                   ن  د    =                                          1   =              

 
 

 ن  د  

 ص  د 

 

   

 

   

2 

 1 

 ص  د 

× 

2 
 1   +   ن  )  2 ص  2 

 
)

       
 

3 

 1 

 ص  د 

3 
                                                              جـ    +

2  (  1   +   1 
 
)

       
 

3 

                                                              جـ    +

                                                              جـ    +

 1   +   ن  )  2
 
)

       
 

2  (  2   +   1 
 
)

    

+   6
     

 
3 3 

+    6                                                              

74 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

   مقداره    (  ت)  بتسارع   ثابت     يم  مستق خط     على   ن قطة   ماديّة تحرّك  ت     ( 38   

  

 سرعتها  بأنّ  علما      ، ثانية     (  ن)     زمن   قدره بعد   سرعتها   جد    ،   ث  / م    12   =  (  ن  )  ت 

 

 الحركة  بدء     نم    انيتينث   مرور    بعد    سرعتها   ثمّ   جد   ،    ث  / م    7   =   (  1  )   ع    الابتدائية

 :  الحل    

 
  

   12          =   )  ن  (   ع  

 
 
 

 

 

 

    جـ     +    ن   12     = )  ن  (     ع          

  

 

 7    +    ن   12  =    )  ن  (    ع      
  
  

 

 

2  ) ع     
   )   =     12    

  ×     2     
   +   7 

   
  =      24    

 م   31    =    7   + 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

        ن د  )  ن  (   ت         = )  ن  (   ع  

 

  

   

 إيجاد   السرعة   عندما  :    ثانيةال  فكرة ال

   ي عطيني   التسارع    

 

 ة   واحدةمرّ   تسارعال  كاملن    سرعةلإيجاد  ال  

 

   

2 

   ن   د 

                 

 7   = (    1)    ع               

 
  7   =   جـ    +   1   =     ( 1 )  ع    

 

   7=      جـ                      
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سيم   يتحرّك       (  39     بالعلاقة   ي عطى     ثانية     (  ن)  بعد    تسارعه     إن بحيث   مستقيم   خط    في  ج 

  

 ثواني    (  4)     مرور  بعد   سرعتها   جد     ،    ث  / م     ن  4   =   (  ن  )  ت              

        

        ث  / م    3   =   (  1  )   ع    الابتدائية    علما    بأنّ   سرعتها              

 :  الحل    

 
  

   ن   4          =   )  ن  (   ع  

 
 
 

 

 

 

    جـ     +    ن   2     = )  ن  (     ع          

  

 

 3    +    ن   2  =    )  ن  (    ع      
  
  

 

 

4  ) ع     
   )   =     2    

  ×     4     
   +   3 

   
   

 
                           =     2    

  ×     16   
  

   +   3 
   

   

        

                =      32    
 م   35    =    3   + 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

2 

   ن   د 

                 

 3   = (    1)    ع               

 
  3   =   جـ    +   1   =     ( 1 )  ع    

 

 2   3   =   جـ                      

2 

2 
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سيم   يتحرّك       ( 41       مقداره    (  ت)  بتسارع   ثابت     تقيم  مس خط    في  ج 

  

سيم  جد    ،   ث  / م    8   =  (  ن  )  ت           ثانية    (  ن)  مرور    بعد   المسافة   التي   يقطعها   الج 

    

سيم   ،  من   بدء   الحركة                ث  / م    2   =   (  1  )   ع    علما    بأنّ   السرعة   الابتدائية    للج 

  

سيمو   موضعه                م  11    =   (  1  )   ف    الابتدائي    للج 

 :  الحل    

 
  

   8          =   )  ن  (   ع  

 
 
 

 

 

 

 1 جـ     +    ن    8     = )  ن  (     ع          
   

  

 

 2    +     ن     8  =    )  ن  (    ع      
  
  

       

 
  

    (  2    +     ن     8  )       =   )  ن  (   ف  

 
 
 

 

 

 

 2 جـ    +   ن    2  +    ن    4    = )  ن  (     ف      
    

  
  

 

 

 11   +    ن    2   +     ن    4  =    )  ن  (    ف    
  

 

 

 

   

2 

   ن   د 

                 

 2   = (    1)    ع               

 
 1 جـ    +   1   =     ( 1 )  ع    

  =   2 

 
 1 جـ                      

     =2  

 

   

   ن   د 

2 

                 

 11   = (    1)    ف               

 

  11  =  2 جـ    +   1   +  1  =(    1ف  ) 

 
 2 جـ                      

      =11   

2 

 إيجاد   المسافة   عندما  :  ثالثة ال  فكرة ال

   ي عطيني   التسارع    
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سيم   يتحرّك       ( 41        ي عطى   بالقاعدة    (  ت)  تسارع   ثابت    ب مستقيم   خط    في  ج 

  

سيم  جد     ،   1   ≤    ن   ،   ث  / م س   6   =  (  ن  )  ت     مرور  بعد   المسافة   التي   يقطعها   الج 

سيم   ،  من   بدء   الحركة    ثانيتين         ث  / م س   4   =   (  1  )   ع    علما    بأنّ   السرعة   الابتدائية    للج 

  

 مس   6   =   (  1  )   ف الابتدائي    و   موقعه       

 :  الحل    

 
  

   6          =   )  ن  (   ع  

 
 
 

 

 

 

 1 جـ     +    ن    6     = )  ن  (     ع          
     

  

 

 4    +     ن     6  =    )  ن  (    ع      
  
  

       

 
  

    (  4    +     ن     6  )       =   )  ن  (   ف  

 
 
 

 

 

 

 2 جـ   +   ن    4  +    ن    3    = )  ن  (     ف        
    

  
  

 

 

6   +    ن    4   +     ن    3  =    )  ن  (    ف    
 
  

 

 
2  )  ف  

   )  =  3    
  ×     2     +   4     ×    2   +   6    

 

              =  3    
  ×     4     +   8     +   6 

 

                =    12    +    8    
 مس     26    =     6    +  

 

 

 

   

2 

   ن   د 

                 

 4   = (    1)    ع               

 
 4   =   1 جـ    +   1   =     ( 1 )  ع    

 
 1 جـ                      

  
   =4  

 

   

   ن   د 

2 

                 

 6   = (    1)    ف               

 

  6   =  2 جـ    +   1   +  1  =(    1ف  ) 

 
   6=      2 جـ                      

2 

2 
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سيم     تسارع   كان  إذا    (  42       ث  / م    ن   6   =  (  ن  )  ت   (   ثانية   ي عطى  بالعلاقة  نمرور  )   بعد  ج 

  

سيم  جد                 من   بدء   الحركةثانية       (  ن)  مرور    بعد   المسافة   التي   يقطعها   الج 
    

سيم                ث  / م    2   =   (  1  )   ع    علما    بأنّ   السرعة   الابتدائية    للج 

  

سيمو   موقعه                م  12    =   (  1  )   ف    الابتدائي    للج 

 :  الحل    

 
  

       ن    6          =   )  ن  (   ع  

 
 
 

 

 

 

 1 جـ     +    ن    3     = )  ن  (     ع          
      

  

 

 2    +     ن     3  =    )  ن  (    ع      
  
  

       

 
  

    (  2    +     ن     3  )       =   )  ن  (   ف  

 
 
 

 

 

 

 2 جـ    +   ن    2  +    ن      = )  ن  (     ف        
    

  
  

 

 

 12   +    ن    2   +     ن    =    )  ن  (    ف    
  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

2 

   ن   د 

                 

 2   = (    1)    ع               

 
 2   =   1 جـ    +   1   =     ( 1 )  ع    

 
 1 جـ                      

     =2  
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    جـ            

    جـ                                                                     1   ــــ          =   
          1   ــــ     =  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   (  جـ   )   أوجد   قيمة   الثابت      ،     21    =    س  د    س  9         إذا  علمت   أن         ( 88   

 

    2  ـــ  

 

 

 جـ

 

 جـ

 3 

3 3 

3 

2 

2 

3 

3 
      3   ــــ

 3  3 

 

3 جـ   3
 

    2  ـــ

 جـ

 

    2  ـــ

3 3 
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 (  جـ  )    قيمة   أوجد        ،      4 5    ـــ      =    س  د    (  12    +    س   2  )           كان   إذا   ( 89    

 :الحل      

 

        

       4 5    ـــ      =    س  د    (  12    +    س   2  )          

 

 
 

       4 5    ـــ     =  ]   (  س  12    +    س    )           

 

جـ           
 
              4 5    ـــ     =    (  1    ×    12   +    1  )   ـــ جـ      12   +   

 

جـ       
 
     4 5    ـــ      =    13    ـــ  جـ      12   +   

 

                            

جـ        
 
     1     =    4 5    +    13    ـــ  جـ      12    +    

 

 

جـ        
 
     1     =    32    +   جـ     12    +    

 
 

    1  = (    4   +   جـ    (   )  8   +    جـ    )      

              

   4   ـــ    =    جـ       ،     8   ـــ    =    جـ      

                        

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1 

 جـ

 

   

1 

 جـ 

 

   

1 

 جـ 

2 

2 2 

2 

2 

2 
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 (  جـ  )    قيمة   أوجد       ،     جـ   3    ـــ      =    س  د    (  1     ـــ      س   4  )           كان   إذا   ( 91   

 :الحل      

 

        

       جـ   3    ـــ        =     س  د    (  1     ـــ      س   4  )          

 

 
 

       جـ   3    ـــ       =   ]   (  س       ـــ      س   2    )           

 

جـ  2  )   ـــ    2      ـــ   2   ×   2      
 
       جـ   3    ـــ      =     ( جـ        ـــ    

 

جـ  2     ـــ    2      ـــ   4   ×   2      
 
       جـ   3    ـــ      =   جـ         +    

 

                            

جـ  2     ـــ    2      ـــ     8        
 
     جـ   3    ـــ      =    جـ         +    

 

جـ  2     ـــ      6       
 
         جـ   3    ـــ      =    جـ         +    

 

 

جـ  2     
 
     1     =    6   ـــ   جـ         ـــ  جـ      3    ـــ     

 

         
           
     1     =               ـــ                   ـــ     

  

جـ        
 
     1     =    3    ـــ   جـ      2    ـــ     

 

    1  = (    1   +   جـ    (   )  3    ـــ   جـ    )      
            

                                1   ـــ    =    جـ       ،     3     =    جـ      

 

  

 
 

2 

 جـ

 

   
2 

 جـ 

 

   
2 

 جـ 

2 

2 2 

2 

2 

2 

2 

2 

 

 جـ  2
2 

2 

 

 جـ  4

2 

 

6   
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2 



 

   

 (  جـ  )    قيمة   أوجد       ،     1 5    ـــ      =    س  د    (  9     ـــ     س    جـ   )           كان   إذا   ( 91   

 :الحل      

 

        

       1 5    ـــ      =    س  د    (  9     ـــ     س    جـ   )            

 

 
 

       1 5    ـــ     =  ]   (  س   9     ـــ                          )           

  

 

        1 5   ـــ   =    (  1   ×   9  ـــ                         )   ـــ   3   ×  9   ـــ                    

 

 

       1 5    ـــ      =     27     ـــ                       

 

جـ  9              
 
     1 5    ـــ      =    27    ـــ    

 

 

                            

                            =         

  
                        

 

 =            جـ                                             
 

 
 

 

 
 

 

 
 

 

 
 

 

 
 

  

 
 
 

        

1 

 

   

3 

3 

 

   

2 

1 

3 

2 

3 

 

 س    جـ

1 

3 

3 

3 

 

    3    ×     جـ
3 

3 

 

    1    ×     جـ

3 

 

    27    ×     جـ

9 

 

جـ  9
 
        

9 

 

12  
 
        

9 

 

12  
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     12  =(   2 )ق       ،    4  =  (  1 )ق  كان      و  ،  (  متصلا     س ) ق      إذا كان  ( 92     

     
 
 

(  أجد  قيمة  الثابت    )       ، ثابت      (  أ  )     ،    16   =   س  د(     س )   ق    أ           
 

 
 
 

   16    =    س  د  (    س ) ق      أ :               الحل  

 
 
 

     16   = (    1 ) ق      أ   ــــ(      2 ) ق      أ                    16   =   ](     س ) ق      أ    

 
 
 

 2   =   أ                                  =                              16    =  أ    4  ـــأ     12   

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

1 

  2 

1 

 

2 

 

 أ  8

8 

16  

  8 

1 

  2 
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      8     =     ( جـ   )   ق      ،    3    =     (  1  )ق    كان       و     تصلا  م      اقترانا     (  ق   )    إذا   كان   ( 93   

          

    

        (  جـ  )  الثابت  (  قيم  )  فجد   قيمة      ،    ـج    =    س  د    (   س  2    ــــ     (  س )    ق   )              

 

     

 :  الحل    

   ـج     =     س  د     (   س  2    ــــ      (  س ) ق     )                         

                       

 

 

             جـ     =    ]    س    ــــ   ]   (  س ) ق          

 

        جـ     = (     1   ــــ     جـ   )    ــــ  (   1ق  )     ــــ (     جـ ق  )     

 

 

  
    جـ    =     جـ  ــــ   6                        جـ     =    1  +    ـج  ــــ    3   ــــ   8

    

           1     =     6     ــــ     جـ    +    جـ    

    

      

    1  = (    2   ـــ   جـ    (   )  3   +   جـ    )    

 
            

                               2    =    جـ       ،     3   ـــ       =    جـ    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1    

 

 جـ

2 

1     

 

 جـ

 1 

 جـ 

 1 

 جـ 

2 2 

2 2 

2 

113 



 
 

س  3   +    (  س  )  ق   )          كان   إذا  ( 94     
  
                                   1    +     س   أ    +   س     =   س  د    (

 
   

    و  كان     
   (   أ)     الثابت قيمة    فجد       ،    6   =   (   1  )   ق

 

 الطرفين   نشتق     : الحل      

 
س  3    +    ( س   )  ق     

     
س  3     =

     
                      س  أ  2    +

 
1  ×  3   +  (   1 ) ق       

    
=    3  ×  1

    
     1   ×   أ  2   +

  

    6   +    3  
  

=     3  
  

  9                        أ  2   +
  

=    3 
  

 أ  2   +
  
  

 

   6  
 

                   أ  2    =
 
 3  

 
أ   =

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

   

 2 3 2 

 2  2 

 2  2 
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  (  إيجاد  المساحات  )الدرس   الخامس   :   تطبيقات  التكامل  المحدود     
 
 
 

 

 

 

     

 

 

    
 

    4     =     (  س )   ق     الاقتران  م نحنى   ة   بين احسب    المساحة   المحصور    (  95      

  

 =    س     و    المستقيمين    السينات  محور  و                        
   
 =    س      ،     1

    
3     

 :     الحل     
   

 

     س  د    4            =   المساحة   

 
 
 
 

       مُربعة ات  وحد   8     =     4   ـــ    12     =     1     ×   4   ـــ      3     ×   4     =     ]      س   4     

 
 
 

  م نحنى   احسب    المساحة   المحصورة   بين ف      ،     6     =     (  س )   ق   إذا   كان      (  96     

 

 =    س      و   المستقيمين  و   محور  السينات    (  ق )     الاقتران    
 =    س      ،     1   

    
5     

 :     الحل    
   

 

     س  د    6            =   المساحة   

 
 
 
 

       مُربعة   وحدة   31    =    1   ـــ    31     =     1     ×   6   ـــ      5     ×   6     =     ]      س   6    

 
 
 
 
 

    قتران   واحدالنوع   الأوّل   :   ا

 

 الاقتران   الثابتالحالة   الأولى    :   

1   

3   

1   

3   

1   

5   

1   

5   
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    2   ـــ    س  2    =     (  س )   ق     الاقتران  م نحنى   احسب    المساحة   المحصورة   بين     ( 97  

 =    س     و   المستقيمين    و   محور  السينات                  
   
 =    س      ،     3

    
7     

   

                            =                                       1   =     2    ـــ    س  2  :    الحل  

 

        لذلك   تكون   المساحة   تكامل   واحد   ،   ( 7  و    3  )     لا   ينحصر   بين   العددين   ( 1)   بما   أنّ  
  

 

 

   ]   (  س  2   ـــ    س  )                        س  د   (  2   ـــ   س  2  )         = المساحة    
 

    (  3   ×   2   ـــ   3   )      ـــ    7   ×   2   ـــ   7  = 

 
 

       مُربعة    وحدة     32     =    3    ـــ    35    =   (  6   ـــ    9   )     ـــ     14   ـــ    49     =    

 

   8   +    س  4    =     (  س )   ق     الاقتران  م نحنى   احسب    المساحة   المحصورة   بين     (  98  

 =    س     و   المستقيمين    و   محور  السينات                
   
 =    س      ،     1

    
5   

   

 =                                       1  =   8   +    س  4 :    الحل 
   

 

     س  د   (  8   +    س  4  )           =   المساحة    
 

 
 

    (  1    ×   8   +    1    ×  2   )    ـــ    5     ×    8   +   5    ×  2   = ]   (  س   8  +    س  2  )
 
 

       مُربعة   وحدة    81     =    11    ـــ    91    =   (  8  +    2   )     ـــ     41  +    51     = 

  

    

 2  

 

 الاقتران   الخطّي:       ثانيةالحالة   ال

فوق   محور   كاملة   الفكرة   الأولى   :   المنطقة   

 تج   إجابة   موجبةــالسينات   فين

3   

7   

3   

  
7   

2   

1   

5   

1   

2   
5   

2   2   

 س  2

2   2 
 1   =   س

 س  4     8  ـــ 

4   4 
 2  ـــ   =   س

  2   2   

116 



 

       س   5    +  2    =    (  س )   ق    الاقتران  م نحنى   المحصورة   بين المنطقة     مساحة    جد   ( 99   

 =    س     و   المستقيمين    و   محور  السينات              
   
 =    س      ،     2

    
4   

   

 =                                   1  =   س   5   +  2 :    الحل  
   

 

     س  د   (  س   5   +  2  )          =   المساحة    

 

 
 

 (                 +   2   ×  2  )  ـــ                                 +   4   ×  2  =]   (                +   س  2 )

                                  
 
 

 (                  +    4   )     ـــ                       +    8            
 

 
       (                   +    4   )     ـــ                       +    8    =          

 
 

       مُربعة   وحدة    38     =    11     ـــ    48    =    (  6    +    4   )   ـــ    41   +    8     =     

        
 

    1   +   س  2    =     (  س )   ق     الاقتران  م نحنى   المحصورة   بين المنطقة  مساحة      جد    ( 111 

 =     س      ،    1    =    س     و   المستقيمين    تو   محور  السينا               
 

    1          

  

                            =                                    1   =  1   +   س  2  :  الحل 

   
   

 

   ]  (   س   +   س  )                     س  د   (  1   +   س  2  )        = المساحة  
 
 

    (  1    +   1    )     ـــ    1    +   1    =     
 

 

       ربعةـمُ     وحدة    2      =    1    ـــ    2     =    (  1    +   1   )     ـــ    1    +   1    =    

 
 
 
 

 س  2

  2 

2   

4   

2   

2   4   2   

 س  5         2  ـــ  

5   5 
    =   س

 س  5

2 

5    ×     4     

2 

2   
3    ×     2     

2 

5    ×     16     

2 

3    ×     4     

2 

  81     

  2 

  12     

         2  ـــ  

  5 

1 1 

  

2   
1
   

 

2   2   

2 
    =   س

1
   

 

         1  ـــ  

  2 

         1  ـــ  

  2 
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   1   ـــ   س  2    =     (  س )   ق     الاقتران  نحنى م    المحصورة   بين المنطقة  مساحة      جد    ( 111

  

    =    س     و   المستقيمين    و   محور  السينات               
 =    س      ،     2   ـــ 

      1   ـــ    

     

  

                            =                                       1   =    1    ـــ    س  2 :    الحل  

 

   
   

 

    ـــ    س   )                        س  د   (  1     ـــ    س  2   )                 =   المساحة            
س

   )   [   
 
 
 
 

    (  2  ـــ     ـــ   2  ـــ     )     ـــ    1  ـــ     ـــ   1 ـــ        =   

 
 

 

 

 (  2   +    4   )     ـــ     1   +   1           =  
 
 
 

      6    ـــ    2         =     

 
 
 

       مُربعة ات  وحد     4     =         4   ـــ         =      

 
 
 
 
 
 

 1  

   2  ــ   2  ــ

  

2   
   1  ــ

 

2   2   

 س  2

2   2 
    =   س

 1  

  2 

   1  ــ

 

محور   السينات      كاملة   تحت:   المنطقة      ثانيةالفكرة   ال

 سالبة   ،   لذلك   نكتب   قيمة   مُطلقةتج   إجابة   ــفين
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   ـــ  1    =    (  س )   ق    نالاقترا  م نحنى   المحصورة   بين المنطقة     مساحة    جد   ( 112 
       س   3 

 =    س     و   المستقيمين    و   محور  السينات               
   
 =    س      ،     4

    
6   

 

   

   ـــ  1 :    الحل  
 =                                   1  =      س  3 

 

 
   

 

   ـــ  1  )             =   المساحة   
س  3 

     س  د   (   

 
 
 

 
 

  ]    (                   ـــ    س   )     =     

 
 
 
 

  (                         ـــ    4   )      ـــ                              ـــ    6          =    

 
   

 
 

 (                    ـــ    4   )     ـــ                      ـــ    6     =    

 
 

 
       (                     ـــ    4   )     ـــ                            ـــ    6      =        

 
 
 

 

     21     ـــ     ـــ    48    ـــ           =        (  24      ـــ    4   )     ـــ     54      ـــ     6         =    

 
  

   

                                                 مُربعة   وحدة    28     =            28    ـــ       =       21  +    48    ـــ       =    

 
  

4   

6   

4   

2   6   

2   

 س  3     1  

3   3 
    =   س

  1     

  3 

 س  3

2 

3    ×     6     

2 

2   
3    ×     4     

2 

3    ×     36     

2 

3    ×     16     

2 

  118     

  2 

  48     

  2 
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    س  2   ـــ   4    =    (  س )   ق     الاقتران  م نحنى   بين    المحصورةالمنطقة  مساحة      جد    ( 113

   

    =    س     و   المستقيمين    و   محور  السينات                
 =    س       ،     1   ـــ 

 
   3      

      
  

                            =                                       1   =    س  2   ـــ   4 :    الحل   

 

 

 

   
   

 

      س  د   (  س  2   ـــ   4    )               +    س  د   (  س  2   ـــ   4    )         =   لمساحة  

 
 

    ـــ     س  4  )    =  
    ـــ     س  4  )     +    ]    (  س  

     ]    (  س  
 
 
 

      (  2  ـــ 2  × 4  )  ـــ  3 ـــ   3   ×  4  +  (  ( 1  ـــ  ) ـــ 1 ـــ  × 4  )  ـــ  2  ـــ  2   ×  4 =

 
 

 

 

  (   4   ـــ   8     )    ـــ    9   ـــ    12      +    (  1  ـــ  4 ـــ   )   ـــ    4   ـــ     8     =  

 
 

 

   1  ـــ     +   5   +    4       =      4   ـــ    3       +   5   ـــ    ـــ    4     =     

 
 

 

       مُربعة ات   وحد    11      =    1   +    9    =     

         
  

 4  

   1  ــ

2   

 س  2

2   2 

 
 
2
   

 

محور     و  جُزء  تحت  محور   السينات   فوق       جُزء:     ثالثةالفكرة   ال

 موجبة      إجابة    تجــفين،    لذلك   نُجـزّء   التكامل    السينات   

 السالبة   للإجابة   الُمطلقة      أخذ   القيمةن    سالبة   ،   و   إجابة    

 2   =   س

 
 
2
   

 
 
3
   

 

   1  ــ

 
 
2
   

 

 
 
2
   

 

 
 
3
  

 
 
 
2
   

 

 
 
2
   

 

2   2   2   

   1  ــ

 
2 3 
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    س  2   ـــ   6    =    (  س )   ق     الاقتران  م نحنى   المحصورة   بين المنطقة  مساحة      جد    (  114 

  

       ]   4    ،   1      [ في    الفترة                  

     

  

 =                                      1   =    س  2   ـــ   6 :    الحل   

 
 

                            

 

   
   

 

      س  د   (  س  2   ـــ   6    )               +    س  د   (  س  2   ـــ   6    )         =   المساحة 

 
 
 

    ـــ     س  6  )    =  
    ـــ     س  6  )     +    ]    (  س  

     ]    (  س  
 
 
 
 

      (  3   ـــ   3    ×   6   )   ـــ   4  ـــ    4    ×  6   +   ( 1   ـــ   1  ×  6   )   ـــ   3   ـــ   3   ×  6   = 

 
 

  
 

 

  (   9   ـــ   18     )    ـــ    16   ـــ    24      +    (  1  ـــ  1   )   ـــ    9   ـــ     18     =  

 
 
 

   1  ـــ      +    9       =      9   ـــ    8       +     9     =     

 
  

 

 

 

 

       مُربعة ات   وحد    11      =    1   +    9    =    

         
 
 

 6  

1 
 

2   

 س  2

2   2 

 
 
3
   

 

 3   =   س

 
 
3
   

 
 
4
   

 

1 
 

 
 
3
   

 

 
 
3
   

 

 
 
4
  

 
 
 
2
   

 

 
 
2
   

 

2   2   2   

1 3 4 
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    س   4    =    (  س )   ق     الاقتران  م نحنى   المحصورة   بين المنطقة  مساحة      جد     (  115   

   

    =    س     و   المستقيمين    و   محور  السينات                     
 =    س       ،     2   ـــ 

 
   5      

      
  

                            =                                           1   =    س  4   :    الحل    

 

 

 

   
 

   

 

         =   المساحة 
      س  د    س  4          +        س  د    س  4        

 
 
 

     ]      س  2    +      ]      س  2      =  
 
 
 

 1     ×     2    ـــ     5    ×   2   +      2  ـــ    ×     2   ـــ    1    ×   2       = 

 
 

 

 

    =      
 

 1   ـــ    25    ×    2      +        4    ×    2   ـــ     1  

 
 
 

 

          51      +      8   ـــ       =     
 
 
 

 

    =    8     +   51  

 
 

       مُربعة ة   وحد    58      =    

 
 
 
 
 
 
 

 

 1  

   2  ــ

2   

 س  4

4   4 

 
 1   

 

                                            1   =    س

 
 1   

 
 
5
   

 

   2  ــ

 
 1 

 

 
 1   

 

 
 
5
  

 
 
 
2
   

 

 
 
2
   

 

2   2   2   

   2  ــ

 
1 5 
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    س   3    =    (  س )   ق     الاقتران  م نحنى   المحصورة   بين المنطقة  مساحة      جد    (  116   

   
    =    س     و   المستقيمين    و   محور  السينات                   

 
 =    س       ،     1

 
   2      

      
  

                                                                          =                   :   الحل   
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   الاقتران   م نحنى     بين المحصورة   المنطقة   الم غلقة      مساحة    احسب    (  111  
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   الاقتران   م نحنى     بين المحصورة   المنطقة   الم غلقة      مساحة    احسب    (  111   
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   الاقتران   م نحنى     بين المحصورة   المنطقة   الم غلقة      مساحة    احسب    (  112   
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   الاقتران   م نحنى     بين المحصورة   المنطقة   الم غلقة      مساحة    احسب    (  113    
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   الاقتران   م نحنى     بين المحصورة   المنطقة   الم غلقة      مساحة    احسب    (  114    
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    س       =    (  س )   ق     الاقتران  م نحنى   المحصورة   بين المنطقة  مساحة      جد    (  115   
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    س   8         =    (  س )   ق     الاقتران   م نحنى  المحصورة   بين المنطقة  مساحة      جد    ( 117   
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        8   ـــ    س      =    (  س )   ق     الاقتران  م نحنى   المحصورة   بين المنطقة  مساحة      جد    ( 118   
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   الاقتران   م نحنى     بين المحصورة   المنطقة   الم غلقة      مساحة    احسب    (  121    
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            س      =   ص     الاقتران  م نحنى   المحصورة   بين المنطقة   الم غلقة  مساحة      جد    (  121   
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 ينالاقتران   م نحنيي  المحصورة   بين غلقة  المنطقة   الم  احسب    مساحة       (  122      
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 ينالاقتران   م نحنيي  المحصورة   بين المنطقة   الم غلقة  احسب    مساحة       (  123     
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 ينالاقتران   م نحنيي  المحصورة   بين المنطقة   الم غلقة  احسب    مساحة       (  124     
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 ينالاقتران   م نحنيي  المحصورة   بين المنطقة   الم غلقة  احسب    مساحة       (  125     
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 ينالاقتران   م نحنيي  المحصورة   بين   المنطقة   الم غلقةاحسب    مساحة       (  126      
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 ينالاقتران   م نحنيي  ة   بين المحصورالمنطقة   الم غلقة  احسب    مساحة       (  127    
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 ينالاقتران   م نحنيي  المحصورة   بين المنطقة   الم غلقة   مساحة       جد    (  128      
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 )  ق  (  ي مثّل   الشكل   المجاور    المنطقة   الم غلقة   المحصورة   بين   م نحنى   الاقتران     (  129     
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 )  ق  (  ي مثّل   الشكل   المجاور    المنطقة   الم غلقة   المحصورة   بين   م نحنى   الاقتران     (  131   
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     (  س )   قي بيّن   الشكل   المجاور    المنطقة   الم غلقة   المحصورة   بين   م نحنى   الاقتران        ( 132  
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 الم عرّفم عتمدا    الشكل   المجاور    و    الذي   ي مثّل    م نحنى   الاقتران    )  ق  (        (  134   
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                                2   =   4  ـــ    6    =    المساحة      

 

 

 ثالثة   :   رسمة   اقترانينالفكرة   ال

 ص

 س

 (  س  )ق 

 (  س  ) ل

1 3 

1 

  3 

 3 

 1 

1 

  3 

1 

  3 

 3 

 1 

1 

  3 

1 

  3 

1 

  3 

1 

  3 
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  (  س  )  هـ   ،   (  س  ) ق       الاقترانين    منحيي     يمُث ل     المجاور   الشكل    ( 136   

   
 

                                                              6  ـــ    =    س د   (  س  ) هـ         ،     41  =س   د  (  س  ) ق   5         أن     علمت  إذا  

 
 
 

 [  11  ،  2  ] ترة   الف  في   الاقترانين   منحنيي   بين    المحصورة   المنطقة   مساحة  فما        
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  
 
 

 :الحل      
 

        

     8    =    س د  (  س  ) ق                             41   =   س د  (  س  ) ق   5                

  
    
 
  

    6     =    س د  ( س  )   هـ                               6   ـــ    =    س د  ( س  )   هـ           

 

                                              

                                             

       
 

     س د  ( س  )هـ  ـــ       س  د   (س  )ق     =    س د   ( ( س  )هـ    ـــ   (س  )ق   ) =      لمساحةا  

 

 
 

                                                                          

                                2   =   6  ـــ    8    =    المساحة      

 
                                               

 

 

 

 ص

 س

 (  س  )ق 

 (  س  )هـ 

2 11 

2 

 11 

11 

 2 

2 

 11 

2 

 11 

11 

 2 

2 

 11 

2 

 11 

2 

 11 

2 

 11 
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  (  س  ) هـ      ،    (  س  )  ق       الاقترانين    منحيي     المجاور   الشكل    يمُث ل     ( 137   

   
 (  3 )   ينالاقتران   مُنحنيي    بين  المحصورة    المُغلقة    ساحة  الم  أن     علمت  إذا 

                                                                     م ربعة   اتو   حد   

 
 

                               س د  (  س  )  هـ           جد    ،       24   =   س د  (  س  ) ق   2          و   كان     

 

          
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 :الحل      
 

        

      12    =    س د  (  س  ) ق                             24   =   س د  (  س  ) ق   2                
 
    

                                              

       
 

      س د  ( س  )هـ       ـــ   س د   (س  )ق      =   س د   ( (س  )هـ   ـــ    (س  )ق   ) =      المساحة  

 

 
 

                                                                          

        س  د   (  س  )   هـ       ـــ     12          =     3      

 

 
 

 12     ـــ   3     =    س  د   (  س  )   هـ        ـــ  

 

 
 
 

 9     =    س  د   (  س  )   هـ                       9    ـــ    =    س  د   (  س  )   هـ        ـــ  

 
 

 

 

 

 ص

 س

 (  س  ) هـ  

     (  س  )  ق

 أ ب

                                       أ   

 

 ب

                                       أ   

 

 ب

                                       أ   

 

 ب

                                       أ   

 

 ب

                                       أ   

 

 ب

                                       أ   

 

 ب

                                       أ   

 

 ب

                                       أ   

 

 ب
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 ب

                                       أ   

 

 ب

                                       أ   
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نحنى  الاقتران     ( 138    ]  3  ،  2ـــ    [  الم عرّف  على  الفترة (     س ) ق  ي مثّل  الشكل  المجاور  م 

 
 

    

    س د(     س ) ق  اعتمد  على  الشكل  لإيجاد  قيمة         

 
   
 
 

           
 
 
 

 :  الحل     
 

        
    س د  (   س ) ق           

 
 
 
 
 

    3مساحة  المنطقة       +    2مساحة  المنطقة       ــــ    1مساحة  المنطقة      =     

 
 
 

    1  ×    2   +   1  ×    1    ×                 ـــ   1   ×   2   ×                   =    

 
 

 

 
      2               =    2   +                  =    2   +ــــ                 1    =    

 
 
 
 

 

 
 
 
 
 
 
 

 1ــ  

 2ــ  

 1ــ  ـــ 

 3ـــ    2ـــ    1ـــ    4   3  2   1 

    2 ـــ 

 

3 

1 

2 

3 

    2 ـــ 

 

3 

 تحت  محور  السينات

  2     

 1    

  2     

 1    

  2     

 1    

  2     

 1    

  2     

 1    

    

 

 الارتفاع×  القاعدة    طول×  مساحة  المثلث  =            

  2     

 1    
    

 

 العرض×  مساحة  المستطيل  =  الطول   

 ص

 س

151 

 

 رابعة   :   رسمة   اقترانينالفكرة   ال



 

 

نحنى  الاقتران  الذي   يمثّل   الشكل  المجاور   اعتمادا    على    (  139    الم عرّف  على  الفترة (     س ) ق  م 
 
 
 

    س د(     س ) ق  جد               ،      ]  6   ،   1     [ 

 
   
 
   
 
 

           
 
 
 

 :  الحل       
 

        
    س د(     س ) ق           

 
 
 
 
 
     2مساحة  المنطقة       ــــ    1مساحة  المنطقة     =   

 
 
 

    1   ×   2    ×                ـــ    2   ×   4  ×                    = 

 
 

 

 

     3  =      1    ـــ    4   =      

 
 

 
 
 
 
 
 
 

 

 1    

 

6 

1 

2 

 تحت  محور  السينات

  2     

 1    

  2     

 1    

 ص

 س

2 

4 6 

 1    

 

6 

 1  ـــ
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    +    س  

  س
        

 
 د  ص 


