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1)
𝒅𝒇

𝒅𝒙
=

𝒅

𝒅𝒙
(𝒄) = 𝟎                            

2)
𝒅

𝒅𝒙
(𝒙𝒏) = 𝒏𝒙𝒏−𝟏 

3)
𝒅

𝒅𝒙
(𝒄𝒖) = 𝒄

𝒅𝒖

𝒅𝒙
 

4)
𝒅

𝒅𝒙
(𝒖 ± 𝝊) =

𝒅𝒖

𝒅𝒙
±

𝒅𝝊

𝒅𝒙
 

 

5)
𝒅

𝒅𝒙
(𝒖 𝝊) = 𝒖

𝒅𝝊

𝒅𝒙
+

𝒅𝒖

𝒅𝒙
 

6)
𝒅

𝒅𝒙
(

𝒖

𝝊
) =

𝝊
𝒅𝒖

𝒅𝒙
−𝒖

𝒅𝝊

𝒅𝒙

𝝊𝟐 

 

7)
𝒅

𝒅𝒙
(𝒙𝒏) = 𝒏𝒙𝒏−𝟏 

8)𝒚 = √𝒇(𝒙) ⇒
𝒅𝒚

𝒅𝒙
=

𝒇`(𝒙)

𝟐√𝒇(𝒙)
 

9)𝒚 =
𝒂

𝒇(𝒙)
⇒

𝒅𝒚

𝒅𝒚
=

−𝒂 𝒇`(𝒙)

(𝒇(𝒙))𝟐 
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 -:تذكر
 قاعدة المشتقة التكامل غير المحدود

𝟏) ∫ 𝒙𝒏𝒅𝒙 =
𝒙𝒏+𝟏

𝒏 + 𝟏
+ 𝑪 , 𝒏 ≠ −𝟏 

 

2)∫ 𝐬𝐢𝐧 𝒌𝒙 𝒅𝒙 = −
𝐜𝐨𝐬 𝒌𝒙

𝒌
+ 𝑪 

 

3)∫ 𝒄𝒐𝒔 𝒌𝒙 𝒅𝒙 =
𝒔𝒊𝒏 𝒌𝒙

𝒌
+ 𝑪 

 

4)∫ 𝒔𝒆𝒄𝟐𝒙 𝒅𝒙 = 𝒕𝒂𝒏 𝒙 + 𝑪 

 

5)∫ 𝒄𝒔𝒄𝟐𝒙 𝒅𝒙 = − 𝐜𝐨𝐭 𝒙 + 𝑪 

 

6)∫ 𝒔𝒆𝒄 𝒙 𝒕𝒂𝒏 𝒙 𝒅𝒙 = 𝒔𝒆𝒄 𝒙 + 𝑪 

 

7)∫ 𝐜𝐬𝐜 𝒙 𝐜𝐨𝐭 𝒙 𝒅𝒙 = − 𝐜𝐬𝐜 𝒙 + 𝑪 

𝒅

𝒅𝒙
(

𝒙𝒏+𝟏

𝒏 + 𝟏
) = 𝒙 𝒏  , 𝒏 ≠ −𝟏 

 
𝒅

𝒅𝒙
(−

𝐜𝐨𝐬 𝒌𝒙

𝒌
) = 𝐬𝐢𝐧 𝒌𝒙  

 
𝒅

𝒅𝒙
(

𝐬𝐢𝐧 𝒌𝒙

𝒌
) = 𝐜𝐨𝐬 𝒌𝒙  

 
𝒅

𝒅𝒙
𝒕𝒂𝒏 𝒙 = 𝒔𝒆𝒄𝟐𝒙  

 
𝒅

𝒅𝒙
(− 𝐜𝐨𝐭 𝒙 ) = 𝒄𝒔𝒄𝟐𝒙  

  
𝒅

𝒅𝒙
𝒔𝒆𝒄 𝒙 = 𝒔𝒆𝒄 𝒙 𝒕𝒂𝒏 𝒙 

 
𝒅

𝒅𝒙
(− 𝐜𝐬𝐜 𝒙 ) = 𝐜𝐬𝐜 𝒙 𝐜𝐨𝐭 𝒙 
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 بعض قواعد حساب المثلثات الشهيرة 

1)𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 + 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 = 𝟏 ,   𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 = 𝟏 − 𝒄𝒐𝒔𝟐 , 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 = 𝟏 − 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙  

2)𝒕𝒂𝒏𝟐𝒙 + 𝟏 = 𝒔𝒆𝒄𝟐𝒙 ⇒ 𝒕𝒂𝒏𝟐𝒙 = 𝒔𝒆𝒄𝟐𝒙 − 𝟏 

3)𝒄𝒐𝒕𝟐𝒙 + 𝟏 = 𝒄𝒔𝒄𝟐𝒙 ⇒ 𝒄𝒐𝒕𝟐𝒙 = 𝒄𝒔𝒄𝟐𝒙 − 𝟏 

4)𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 =
𝟏+𝐜𝐨𝐬 𝟐𝒙

𝟐
  , 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 =

𝟏−𝐜𝐨𝐬 𝟐𝒙

𝟐
 

5)𝐬𝐢𝐧 𝟐𝒙 = 𝟐 𝐬𝐢𝐧 𝒙 𝐜𝐨𝐬 𝒙 

6)𝐜𝐨𝐬 𝟐𝒙 = 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 − 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 

𝐜𝐨𝐬 𝟐𝒙 = 𝟐𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 − 𝟏 

𝐜𝐨𝐬 𝟐𝒙 = 𝟏 − 𝟐𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 

7)𝒔𝒆𝒄 𝒙 =
𝟏

𝒄𝒐𝒔 𝒙
   , 𝒄𝒔𝒄 𝒙 =

𝟏

𝒔𝒊𝒏 𝒙
  , 𝒄𝒐𝒕 𝒙 =

𝟏

𝒕𝒂𝒏 𝒙
  

8)𝒕𝒂𝒏 𝒙 =
𝒔𝒊𝒏 𝒙

𝒄𝒐𝒔 𝒙
  , 𝒄𝒐𝒕 𝒙 =

𝒄𝒐𝒔 𝒙

𝒔𝒊𝒏 𝒙
 

 خواص التكاملات غير المحدودة

 1)∫(𝒇(𝒙) ± 𝒈(𝒙))𝒅𝒙 = ∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 ± ∫ 𝒈(𝒙)𝒅𝒙 

2)∫ 𝒌 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 = 𝒌 ∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 

3)∫ −𝒇(𝒙)𝒅𝒙 = − ∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 
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 الدالة الأصلية

𝑓(𝑥) دالة أصلية أخرى للدالة 𝐺(𝑥) =
−9

𝑥2 + 9
, وكذالك 𝑓(𝑥) دالة أصلية للدالة 𝐹(𝑥) =

𝑥2

𝑥2 + 9
  إذا كانت

𝑮(𝒙) عن𝑭(𝒙) التي تختلف به 𝐶 أوجد قيمة الثابت  

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … 

 

𝑮(𝒙) =
𝟏

𝟒
(𝟐𝒙𝟐 + 𝟒)𝟐       , 𝑭(𝒙) = 𝒙𝟐(𝒙𝟐 + 𝟒) ∶   لتكن الدالتان

𝒇(𝒙) دالتان كل منهما المشتقة العكسية للدالة 𝑭(𝒙) , 𝑮(𝒙)اثبت أن  

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … 

𝑭(𝒙) = −
𝟏

𝟒
𝐜𝐨𝐬 𝟐𝒙      , 𝑮(𝒙) = −

𝟏

𝟐
𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙  لتكن الدالتان   

𝒇(𝒙)هما المشتقة العكسية للدالة 𝑭(𝒙), 𝑮(𝒙)نأ الدالتان   أثبت 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … 
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 -:مثال محلول

  160m/s، بسرعة ابتدائيةفوق سطح الأرض  3mأطلقت قذيفة ثقيلة رأسيا إلى أعلى من منصة 

،بفرض أن القوة الوحيدة المؤثرة على القذيفة أثناء حركتها هي قوة الجاذبية الأرضية، التي تؤثر 

 عموديا إلى أسفل 

: 𝒕 ، أوجد قاعدة تغير عن = .𝟗 ، إذا علم أنه عند إطلاق القذيفة كان 𝟎 𝟖 𝒎 𝒔𝟐 ومقدارها ⁄ 

. 𝒕 أ) سرعة القذيفة كدالة في الزمن 

. 𝒕 ب)  ارتفاع القذيفة فوق سطح الأرض كدالة في الزمن 

 الحل

𝒕 ارتفاع القذيفة فوق سطح الأرض عند الزمن 𝒔 ليكن  

∴  
𝑑2𝑠

𝑑𝑡2
= −9.8 

 

⇒
𝒅𝒔

𝒅𝒕
= ∫(−𝟗. 𝟖)𝒅𝒕      ⇒

𝒅𝒔

𝒅𝒕
= −𝟗. 𝟖𝒕 + 𝑪𝟏 ⟹∴  

𝒅𝒔

𝒅𝒕
= 𝟏𝟔𝟎 , 𝒕 = 𝟎     𝑪𝟏 لايجاد   

⇒∴ 𝟏𝟔𝟎 = −𝟗. 𝟖(𝟎) + 𝑪𝟏  ⇒ 𝑪𝟏 = 𝟏𝟔𝟎 ⟹ ∴ السرعة  𝒗 =
𝒅𝒔

𝒅𝒕
= −𝟗. 𝟖𝒕 + 𝟏𝟔𝟎    

∴ 𝑺 = ∫ 𝒗  𝒅𝒕 = −𝟒. 𝟗𝒕𝟐𝟐 + 𝟏𝟔𝟎𝒕 + 𝑪𝟏 

⟹ 𝒔 = 𝟑        , 𝒕 = 𝟎     , 𝑪𝟐لايجاد  ⇒ 𝑪𝟐 = 𝟑  

 

⇒ 𝑺 = −𝟒. 𝟗𝒕𝟐 + 𝟏𝟔𝟎𝒕 + 𝟑 
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 -:مثال محلول

𝒇𝒕 𝟖𝟖)عندما رأيت   𝐬𝐞𝐜 )   𝟔𝟎 𝒎𝒊 𝒉   افرض أنك كنت تقود سيارة على طريق رئيسي بسرعة ثابتة⁄⁄  

  حاد أمامك وضغطت بشدة على الفرامل ، ما العجلة التقصيرية الثابتة اللازمة لإيقاف السيارة بعد 𝟐𝟒𝟐𝒇𝒕 ؟

 لإيجاد ذالك اتبع ما يلي:

 حل المعادلة التفاضلية: (أ)

𝒅𝟐𝒔

𝒅𝒕𝟐
= −𝐤  (ثابت 𝒌) ∶  المعادلة التفاضلية

𝒕 = 𝒔 عندما 𝟎 = 𝟎 ,
𝒅𝒔

𝒅𝒕
= 𝟖𝟖 ∶  الشروط الابتدائية

 والمسافة بدءا من الضغط على الفرامل.يقاس الزمن 

(𝒌 ستتضمن الإجابة ) 𝒅𝒔 𝒅𝒕 = ⁄(ب) أوجد قيمة 𝒕 التي تجعل 𝟎  

𝒔 من أجل قيمة 𝒕 التي أوجدتها في(ب) =  (ج) أوجد قيمة 𝒌 التي تجعل 𝟐𝟒𝟐

 الحل

𝟏) 
𝒅𝒔

𝒅𝒕
= ∫ −𝒌 𝒅𝒕     ⇒

𝒅𝒔

𝒅𝒕
=  −𝒌𝒕 + 𝑪𝟏 

𝒅𝒔

𝒅𝒕
= 𝟖𝟖     , 𝒕 = 𝟎       , 𝑪𝟏 لإيجاد     ⇒ 𝑪𝟏 = 𝟖𝟖      ⟹        

𝒅𝒔

𝒅𝒕
= −𝒌𝒕 + 𝟖𝟖 

𝟐) 
𝒅𝒔

𝒅𝒕
= 𝟎     ⇒ 𝒌𝒕 = 𝟖𝟖    ⇒ 𝒕 =

𝟖𝟖

𝒌
 ∶ 𝒌 ≠ 𝟎 

𝟑)  𝑺 = ∫(−𝒌𝒕 + 𝟖𝟖)𝒅𝒕 = −
𝟏

𝟐
𝒌𝒕𝟐 + 𝟖𝟖𝒕 + 𝑪𝟐 

𝑺 = 𝟎     , 𝒕 = 𝟎     , 𝑪𝟐 لإيجاد      ⇒ 𝑪𝟐 = 𝟎 

𝑺 = −
𝟏

𝟐
𝒌𝒕𝟐 + 𝟖𝟖𝒕 

𝟐𝟒𝟐 = −
𝟏

𝟐
𝒌 ×

𝟖𝟖 × 𝟖𝟖

𝒌𝟐
+ 𝟖𝟖 ×

𝟖𝟖

𝒌
 

𝟐𝟒𝟐 =
𝟏

𝒌
(−𝟒𝟒 × 𝟖𝟖 + 𝟖𝟖 × 𝟖𝟖) =

𝟑𝟖𝟑𝟐

𝒌
             ⇒∴ 𝒌 = 𝟏𝟔 
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 -:مثال محلول

𝒂  لجسم يتحرك على خط إحداثي. = 𝒅𝝊 𝒅𝒕 أو العجلة 𝝊 = 𝒅𝝊 𝒅𝒕 تعطي السرعة ⁄⁄  

𝒕 عند اللحظة 𝒔 أوجد موضع الجسم  

 الحل

𝒂 = 𝟑𝟐     , 𝒔(𝟎) = 𝟎     , 𝝊(𝟎) = 𝟐𝟎 

 

𝝊 = ∫ 𝟑𝟐 𝒅𝒕 = 𝟑𝟐𝒕 + 𝑪   

 

𝟐𝟎 = 𝟎 + 𝑪            ⇒ 𝑪 = 𝟐𝟎 

 

𝑺 = ∫(𝟑𝟐𝒕 + 𝟐𝟎)𝒕  

 

𝑺 = 𝟏𝟔𝒕𝟐 + 𝟐𝟎𝒕 + 𝑪 

 

𝟎 = 𝟎 + 𝟎 + 𝑪         ⇒ 𝑪 = 𝟎 

 

𝑺 = 𝟏𝟔𝒕𝟐 + 𝟐𝟎𝒕 
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 -:مثال محلول

:   إذا كان معدل تغير سرعة الصوت في الهواء بالنسبة لدرجة الحرارة 𝑻 يعطي بالعلاقة

 حيث 𝑻 تقدر بالكلفن تقدر
𝒅𝑽

𝒅𝑻
=

𝟏𝟎𝟖𝟕

𝟐√𝟐𝟕𝟑
𝑻−

𝟏
𝟐 

ثانية ⁄ أوجد السرعة𝑽 بدلالة درجة الحرارة𝑻 علما بأن سرعة الصوت في الهواء 𝟏𝟎𝟖𝟕 قدم  

 عند درجة حرارة 𝟐𝟕𝟑 كلفن

 الحل

𝑽 =
𝟏𝟎𝟖𝟕

𝟐√𝟐𝟕𝟑
× 𝟐𝑻

𝟏
𝟐 + 𝑪 

𝟏𝟎𝟖𝟕 =
𝟏𝟎𝟖𝟕

√𝟐𝟕𝟑
× √𝟐𝟕𝟑 + 𝑪            ⇒ 𝑪 = 𝟎 

𝑽 =
𝟏𝟎𝟖𝟕

√𝟐𝟕𝟑
√𝑻 

 (Gلتجارب وجد أن معدل زيادة الوزننظام غذائي معين على فئران اعند تطبيق 

 بالأسبوع( يعطي بالعلاقة : tللزمن )بالجرام( بالنسبة 

𝒅𝑮

𝒅𝒕
=

−𝒕

𝟓𝟎
+ 𝟏𝟎           , 𝟎 ≤ 𝒕 ≤ 𝟏𝟎𝟎 

𝐺(10) =  حل المعادلة التفاضلية لإيجاد دالة الوزن𝑮(𝒕) إذا علمت أن 200

 الحل

𝑮(𝒕) =
−𝟏

𝟓𝟎
×

𝒕𝟐

𝟐
+ 𝟏𝟎𝒕 + 𝒄 

=
−𝟏

𝟏𝟎𝟎
× 𝒕𝟐 + 𝟏𝟎𝒕 + 𝒄 

⟹ 𝟐𝟎𝟎 =
−𝟏

𝟏𝟎𝟎
× 𝟏𝟎𝟎 + 𝟏𝟎 + 𝒄 

⟹ 𝒄 = 𝟏𝟎𝟏 

⟹ 𝑮(𝒕) =
−𝟏

𝟏𝟎𝟎
× 𝒕𝟐 + 𝟏𝟎𝒕 + 𝟏𝟎𝟏 
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 -: الدالة الأسية و يتماتقواعد اللوغار

𝒚 = 𝒍𝒏(𝒙) قواعد اللوغاريتمات  الرسم البياني للدالة 
 

 

𝟏.  𝒍𝒏 𝒙𝒚 = 𝒍𝒏 𝒙 + 𝒍𝒏 𝒚 

𝟐.  𝒍𝒏
𝒙

𝒚
= 𝒍𝒏 𝒙 − 𝒍𝒏 𝒚 

𝟑.  𝒍𝒏(𝟏) = 𝟎     , 𝒍𝒏 𝒆 = 𝟏 

𝟒.   𝒍𝒏 𝒙𝒓 = 𝒓 𝒍𝒏 𝒙 

 

 

 
 

 

∫
𝟏

𝒙
 𝒅𝒙 = 𝒍𝒏|𝒙| + 𝑪 

 
𝒅

𝒅𝒙
𝒍𝒏|𝒙| =

𝟏

𝒙
 

 

∫
𝒇′(𝒙)

𝒇(𝒙)
𝒅𝒙 = 𝒍𝒏|𝒇(𝒙)| + 𝑪 

 
𝒅

𝒅𝒙
𝒍𝒏|𝒇(𝒙)| =

𝒇′(𝒙)

𝒇(𝒙)
 

     ∫ 𝒆𝒙 𝒅𝒙 = 𝒆𝒙 + 𝑪 

 

𝒅

𝒅𝒙
(𝒆𝒙) = 𝒆𝒙 + 𝒄 

 

    ∫ 𝒇`(𝒙)𝒆𝒇(𝒙)𝒅𝒙 = 𝒆𝒇(𝒙) + 𝑪 

𝒅

𝒅𝒙
(𝒆𝒈(𝒙))

= 𝒈′(𝒙)𝒆𝒈(𝒙) + 𝒄 
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 أوجد مشتقة الدال الموجودة فى الجدول

 𝒚 = 𝒍𝒏(𝒙 + 𝟐) 
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. 

 𝒚 = 𝒍𝒏(𝒙𝟐) 
   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . ..  
 

 𝒚 = 𝒍𝒏(𝒍𝒏 𝒙) 
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. 

𝒚 = 𝒍𝒏 (
𝟏

𝒙
) . . . . . . . . . . … … … … … . . . . . . . ..   

 

 𝒚 = (𝒍𝒏 𝒙)𝟐 
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. 

 𝒚 = 𝒍𝒏(𝟐 − 𝒄𝒐𝒔 𝒙) 
 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. 
 

 𝒚 = 𝒍𝒏 (
𝟏𝟎

𝒙
) … … … … … … … . . . . . . . . . .. 

 

𝒚 = 𝒍𝒏(𝟐𝒙 + 𝟐) 
      . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. 
 

 𝒚 = 𝒍𝒏(𝒙𝟐 + 𝟏) 
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. 

 𝒚 = 𝒙 𝒍𝒏 𝒙 − 𝒙 
  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. 
 

 𝒚 = 𝒍𝒏 √𝒙 
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. 

 𝒚 = 𝒍𝒏(𝒔𝒊𝒏 𝒙) 
   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. 
 

 𝒚 =  𝒙𝒍𝒏 𝒆𝟐
 

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. 

𝒚 = (𝒍𝒏 𝒙)𝟒 
 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. 
 

 𝒚 = 𝒆𝒕𝒂𝒏 𝒙 𝒍𝒏 𝒙 
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. 

(𝟖𝟎) 𝒚 = 𝒍𝒐𝒈𝒆(𝒙) 
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. 
 

 

لأسيةخواص الدالة ا  

 

𝒚 = 𝒆𝒙 الرسم البياني للدالة 

 

𝟏.       𝒆𝒙 × 𝒆𝒚 = 𝒆𝒙+𝒚  

𝟐.         
𝒆𝒙

𝒆𝒚
= 𝒆𝒙−𝒚 

𝟑.      𝒆𝟎 = 𝟏 
𝟒.      𝒂𝒙 = 𝒆𝒙 𝒍𝒏 𝒙 
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𝒚 = 𝟐𝒆𝒙 
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. 

 

 𝒚 = 𝒆−𝒙 
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. 

 𝒚 = 𝟐𝒆
𝟐𝒙
𝟑  

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. 

 𝒚 = 𝒙𝒆𝟐 − 𝒆𝒙 
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. 

 𝒚 = 𝒆√𝒙 
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. 

 

 𝒚 = 𝒙𝝅 
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. 

 𝒚 = 𝒙−√𝟐 
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. 

 𝒚 = 𝒆𝟐𝒙 
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. 

 𝒚 = 𝒆−
𝒙
𝟒 

  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. 

 

 𝒚 = 𝒆−𝟓𝒙 
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. 

 𝒚 = 𝒆(𝒙𝟐) 
 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. 

 

 𝒚 =  𝒙𝟐 𝒆𝒙 − 𝒙𝒆𝒙 
 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. 

 𝒚 = 𝒙𝟏+√𝟐 
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. 

 𝒚 = 𝒙𝟏−𝒆 
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. 

 

   التكاملات المحدودة. خواص وقوانين

 

∑ 𝒌

𝒏

𝒓=𝟏

= 𝒏𝒌 

 

∑(𝒙𝒓 + 𝒚𝒓) =  ∑ 𝒙𝒓

𝒏

𝒓=𝟏

+ ∑ 𝒚𝒓

𝒏

𝒓=𝟏

𝒏

𝒓=𝟏

 

 

∑ 𝒌𝒙𝒓 = 𝒌 ∑ 𝒙𝒓

𝒏

𝒓=𝟏

𝒏

𝒓=𝟏

 

 
   

 

∑ 𝒙 =
𝒏(𝒏 + 𝟏)

𝟐

𝒏

𝒓=𝟏

 

 

∑ 𝒙𝟐 =
𝒏(𝒏 + 𝟏)(𝟐𝒏 + 𝟏)

𝟔

𝒏

𝒓=𝟏
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∫ 𝒇(𝒙) 𝒅𝒙 = − ∫ 𝒇(𝒙) 𝒅𝒙   ∶ (𝟏) ترتيب التكامل
𝒃

𝒂

𝒂

𝒃

 

∫ 𝒇(𝒙) 𝒅𝒙 = 𝟎 ∶ (𝟐) الصفر
𝒂

𝒃

 

∫ 𝒌 𝒇(𝒙) 𝒅𝒙 =
𝒃

𝒂

𝒌 ∫ 𝒇(𝒙) 𝒅𝒙 ∶ (𝟑) الثابت المضروب
𝒃

𝒂

 

∫ (𝒇(𝒙) ± 𝒈(𝒙))𝒅𝒙 = ∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 ± ∫ 𝒈(𝒙)𝒅𝒙  ∶ (𝟒)  المجموع أو الفرق
𝒃

𝒂

𝒃

𝒂

𝒃

𝒂

 

∫ 𝒇(𝒙) 𝒅𝒙 + ∫ 𝒇(𝒙) 𝒅𝒙 = ∫ 𝒇(𝒙) 𝒅𝒙 ∶ (𝟓)  الإضافة
𝒄

𝒂

𝒄

𝒃

𝒃

𝒂

 

  (𝐦𝐢𝐧 𝒇) و الصغرى (𝐦𝐚𝒙  𝒇 ) هما القيمتات العظيمتان  𝒇 وأصغر قيمة ل 𝒇 (𝟔)  إذا كانت أكبر قيمة ل 

: ,𝒂] فإن 𝒃] في الفترة 𝒇 للدالة  

𝒎𝒊𝒏 𝒇 . (𝒃 − 𝒂) ≤ ∫  𝒇(𝒙) 𝒅𝒙 ≤ 𝒎𝒂𝒙 𝒇 . (𝒃 − 𝒂 )
𝒃

𝒂

 

∫ 𝒇(𝒙) 𝒅𝒙 ≥ ∫ 𝒈(𝒙) 𝒅𝒙 ⇐  [𝒂, 𝒃] على الفترة 𝒇(𝒙) ≥ 𝒈(𝒙) ∶ (𝟕) السيادة
𝒃

𝒂

𝒃

𝒂

 

∫ 𝒇(𝒙) 𝒅𝒙 ≥ 𝟎 ⇐  [𝒂, 𝒃] على الفترة  𝒇(𝒙) ≥ 𝟎 
𝒃

𝒂
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 مثال محلول:- طريقة التقريب بالمستطيلات.

: ,𝟎] استخدام طريقة 𝒇(𝒙) ومنحناها(𝒄) على الفترة [𝟑 = 𝒙𝟐  ∶    لتكن الدالة

(𝑹𝑹𝑨𝑴) 𝟑) التقريب اليميني    ، (𝑴𝑹𝑨𝑴)𝟐) التقريب المنتصفي   ، (𝑳𝑹𝑨𝑴)𝟏) التقريب اليساري 

  بالمستطيلات لإيجاد مساحة المنطقة المحصورة بين المنحنى (𝒄) و المحور السيني

. ,𝟎] إلى 𝟔 فترات جزئية متساوية 𝒙  بتقسيم الفترة [𝟑 = 𝒙 و 𝟑 =  و المستقيمين 𝟎

 

: 𝑳𝑹𝑨𝑴 (𝟏) التقريب اليساري 

∆𝒙 =
𝟑 − 𝟎

𝟔
=

𝟏

𝟐
 ⟹ التجزئ = {𝟎,

𝟏

𝟐
, 𝟏,

𝟑

𝟒
, 𝟐,

𝟓

𝟐
, 𝟑} 

 الفترات 𝑥           𝒇(𝒙) 𝑪𝑲∆           المساحة
𝟎 𝟏

𝟐
 

𝟎 𝟎 
[𝟎,

𝟏

𝟐
] 

𝟏

𝟖
 

𝟏

𝟐
 

𝟏

𝟒
 

𝟏

𝟐
 [

𝟏

𝟐
, 𝟏] 

𝟏

𝟐
 

𝟏

𝟐
 

𝟏 𝟏 
[𝟏,

𝟑

𝟐
] 

𝟗

𝟖
 

𝟏

𝟐
 

𝟗

𝟒
 

𝟑

𝟐
 [

𝟑

𝟐
, 𝟐] 

𝟐 𝟏

𝟐
 

𝟒 𝟐 
[𝟐,

𝟓

𝟐
] 

𝟐𝟓

𝟖
 

𝟏

𝟐
 

𝟐𝟓

𝟒
 

𝟓

𝟐
 [

𝟓

𝟐
, 𝟑] 

 𝟓𝟓

𝟖
 

∴ 𝑺𝒏 =
𝟓𝟓

𝟖
 

د:أتبع نفس الخطوات فى إيجا  

𝑴𝑹𝑨𝑴 

𝑹𝑹𝑨𝑴 
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𝟏 ≤ 𝒙 ≤ 𝒇(𝒙)   ومحور السينات على الفترة 𝟓 = 𝒙𝟐 − 𝐥𝐧 𝒙   اعتبر المنطقة المحصورة بين منحنى الدالة 

 على نقاط المنتصف.مستطيلات منشأة  4ناتجة بإستخدام الأوجد التقريب المستطيلي الوسطى  -أ

 مستطيلات. 4الناتجة بإستخدام  أوجد التقريب المستطيلي اليساري -ب

 مستطيلات . 4الناتجة بإستخدام  أوجد التقريب المستطيلي اليميني -ت

 

: 𝑴𝑹𝑨𝑴 التقريب المنتصفي  

∆𝒙 =                                  ⟹ 𝑷 = {                       } 

 الفترات 𝑥           𝒇(𝒙) 𝑪𝑲∆           المساحة
    

 
 

    

 
 

    

 
 

    

 
 

 المجموع
 

    

 

 

∴ 𝑺𝒏 = 

 

 أتبع نفس الخطوات لإيجاد

𝑳𝑹𝑨𝑴 

𝑹𝑹𝑨𝑴 
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 التعبير عن النهاية بصورة تكامل.

 محلول مثال        .عبر عن النهاية بصورة تكامل محدود

                   [𝟎,  (𝟏)   حيث 𝑷 أي تجزئ الفترة [𝟐

𝐥𝐢𝐦
𝒏→∞

∑ 𝒄 𝒊
𝟐∆𝒙 == ∫ 𝒙𝟐  𝒅𝒙

𝟐

𝟎

𝒏

𝒊=𝟏

 

[𝟐,  (𝟐) حيث 𝑷 أي تجزئ للفترة [𝟑

𝐥𝐢𝐦
𝒏→∞

∑
𝟏

𝟏 − 𝒄𝒊
  ∆𝒙 == ∫

𝟏

𝟏 − 𝒙
 𝒅𝒙 

𝟑

𝟐

𝒏

𝒊=𝟏

 

[𝟎,  (𝟑) حيث  تجزئ للفترة [𝟏

𝐥𝐢𝐦
𝒏→∞

∑ √𝟒 − 𝑪𝒊  ∆𝒙 =

𝒏

𝒊=𝟏

= ∫ √𝟒 − 𝒙
𝟏

𝟎

 𝒅𝒙 

[−𝟕,  (𝟒)  حيث  تجزئ للفترة [𝟓

𝐥𝐢𝐦
𝒏→∞

∑(𝑪 𝒊
𝟐 − 𝟑𝑪𝒊)∆𝒙 =

𝒏

𝒊=𝟏

= ∫ (𝒙𝟐 − 𝟑𝒙)𝒅𝒙
𝟓

−𝟕

 

[−𝝅, 𝝅] (𝟓) حيث  تجزئ للفترة 

𝐥𝐢𝐦
𝒏→∞

∑(𝒔𝒊𝒏𝟑𝑪𝒊) ∆𝒙𝒊 =

𝒏

𝒊=𝟏

= ∫ 𝒔𝒊𝒏𝟑𝒙
𝝅

−𝝅

 𝒅𝒙 
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 الشكل الهندسي
 

  الرسم
  

 حاصل الضرب
𝟏

𝟐
=  مساحة المثلث القائم الزاوية

𝑨 =
𝟏

𝟐
𝒂 × 𝒃 ⇐   طولا ضلعي القائمة

 
 

مربع طول ضلعه =   مساحة المربع
 

𝑨 = 𝒂𝟐 
  
 

العرض × الطول =  مساحة المستطيل
 
 𝑨 = 𝒂 × 𝒃 

 
=  مساحة شبه المنحرف

الارتفاع ×  حاصل جمع القاعدتين المتوازيتين
𝟏

𝟐
 

𝑨 =
𝟏

𝟐
(𝒂 + 𝒃) × 𝒄 

 
 

 :  مساحة نصف الدائرة

𝑨 =
𝟏

𝟐
𝝅𝒓𝟐 
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 ) مثال محلول(.ارسم الدالة في الفترة المعطاه )بين حدي التكامل( واستخدام المساحات في إيجاد قيمة التكامل

 ∫ (
𝒙

𝟐
+ 𝟑) 𝒅𝒙

𝟒

−𝟐

= 

     =  
𝟏

𝟐
  (𝟔)(𝟐 + 𝟓) = 𝟐𝟏 

 
 

 ∫ √𝟗 − 𝒙𝟐 𝒅𝒙
𝟑

−𝟑

 

     =
𝟏

𝟐
 𝝅(𝟑)𝟐 =

𝟗𝝅

𝟐
 

 
 

 ∫ |𝒙| 𝒅𝒙 =  𝑨𝟏 + 𝑨𝟐

𝟏

−𝟐

 

     =
𝟏

𝟐
× 𝟏 × 𝟏 +

𝟏

𝟐
× 𝟐 × 𝟐 = 𝟐. 𝟓 

 
 

 ∫ (𝟐 − |𝒙|) 𝒅𝒙
𝟏

−𝟏

 = 𝑨𝟏 + 𝑨𝟐 

    =
𝟏

𝟐
× 𝟐 × 𝟏 + 𝟐 × 𝟏 = 𝟑 

 
 

 ∫ 𝜽 𝒅𝜽 
𝟐𝝅

𝝅

 

    =
𝟏

𝟐
(𝝅 + 𝟐𝝅)(𝝅) =

𝟑

𝟐
𝝅𝟐

= 𝟏𝟒. 𝟖𝟎𝟒𝟒 
  

 ∫ (−𝟐𝒙 + 𝟒)𝒅𝒙
𝟑 𝟐⁄

𝟏 𝟐⁄

 

     =
𝟏

𝟐
(𝟏 + 𝟑) ∙ (𝟏) = 𝟐 
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  )مثال محلول(: ارسم الدالة في الفترة المعطاة)بين حدي التكامل( واستخدام المساحات في إيجاد قيمة التكامل.

 ∫ √𝟏𝟔 − 𝒙𝟐  𝒅𝒙        ∴ 𝒓 = 𝟒
𝟎

−𝟒

 

    =
𝟏

𝟒
𝝅(𝟒)𝟐 = 𝟒𝝅 

 

 

 ∫ (𝟏 − |𝒙|)𝒅𝒙
𝟏

−𝟏

 

    =
𝟏

𝟐
× 𝟐 × 𝟏 = 𝟏 

 

 

 ∫ (𝟏 + √𝟏 − 𝒙𝟐  ) 𝒅𝒙 = 𝑨𝟏 + 𝑨𝟐

𝟏

−𝟏

 

    =
𝟏

𝟐
𝝅 (𝟏)𝟐 + 𝟐 × 𝟏 =

𝝅

𝟐
+ 𝟐 = 𝟑. 𝟓𝟕 

 

 

 ∫ 𝒓  𝒅𝒙
𝟓√𝟐

√𝟐

 

  =
𝟏

𝟐
(√𝟐 + 𝟓√𝟐  ) ∙ 𝟒√𝟐 

  =
𝟏

𝟐
× 𝟔√𝟐 × 𝟒√𝟐 = 𝟐𝟒 
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 مثال محلول

 أوجد المساحة المظللة:-

 

𝑹𝟑 = − ∫(𝒙𝟐 − 𝟏)

𝟏

𝟎

𝒅𝒙 =
𝟐

𝟑
  ⟹ 

 

𝑹𝟏 = ∫(𝟑𝒙 − 𝒙𝟐)

𝟑

𝟎

𝒅𝒙 = [
𝟑𝒙𝟐

𝟐
−

𝟏

𝟑
𝒙𝟑]

𝟎

𝟑

 

𝑹𝟏 =
𝟑

𝟐
× 𝟗 − 𝟗 − 𝟎 =

𝟗

𝟐
 

𝑹𝟐 = − ∫(𝟑𝒙 − 𝒙𝟐)

𝟒

𝟑

𝒅𝒙 = − [
𝟑𝒙𝟐

𝟐
−

𝟏

𝟑
𝒙𝟑]

𝟑

𝟒

 

=
𝟏𝟏

𝟔
 

𝑨 (المساحة الكلية) = 𝑹𝟏 + 𝑹𝟐 =
𝟗

𝟐
+

𝟏𝟏

𝟔
=

𝟏𝟗

𝟑
 وحدة مربعة    

 

𝑹𝟐 = 𝟐 × 𝟑 − 𝑹𝟏  

𝑹𝟐 = 𝟔 − ∫(𝒙𝟐 − 𝟏)

𝟐

𝟏

𝒅𝒙 

𝑹𝟐 = 𝟔 − [
𝒙𝟑

𝟑
− 𝒙]

𝟏

𝟐

=
𝟏𝟒

𝟑
 

 

 أوجد المساحة المظللة:-

 

𝑨 (المساحة الكلية) = 𝑹𝟐 + 𝑹𝟑

=
𝟏𝟒

𝟑
+

𝟐

𝟑

=
𝟏𝟔

𝟑
 وحدة مربعة    
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 مثال محلول

𝒙 ≥ 𝒔𝒊𝒏 والتي تتحقق لــ 𝟎 𝒙 ≤ 𝒙 استخدم المتبانية (𝑖) 

∫ 𝐬𝐢𝐧 𝒙

𝟏

𝟎

𝒅𝒙 ≤ ∫ 𝒙

𝟏

𝟎

𝒅𝒙 = [
𝒙𝟐

𝟐
]

𝟎

𝟏

=
𝟏

𝟐
(𝟏 − 𝟎) =

𝟏

𝟐
⟸ ∫ 𝐬𝐢𝐧 𝒙

𝟏

𝟎

𝒅𝒙 لإيجاد الحد الأعلي لقيمة  

𝟐√𝟐  ≈ 𝟐. 𝟖 , ∫  تقع بين 𝟑 √𝒙 + 𝟖

𝟏

𝟎

 (𝒊𝒊) أثبت ان قيمة  

𝟎 ≤ 𝒙 ≤ 𝟏   (+𝟖)  ⟹ 𝟖 ≤ 𝒙 + 𝟖 ≤    بأخذ الجذر  𝟗

𝟐√𝟐 ≤ √𝒙 + 𝟖 ≤ 𝟑   ⟹ ∫ 𝟐√𝟐𝒅𝒙

𝟏

𝟎

≤ ∫ √𝒙 + 𝟖

𝟏

𝟎

𝒅𝒙 ≤ ∫ 𝟑

𝟏

𝟎

𝒅𝒙 

𝟐√𝟐 ≤ ∫ √𝒙 + 𝟖

𝟏

𝟎

𝒅𝒙 ≤ 𝟑 ⟹   𝟐√𝟐, ∫ تقع بين 𝟑 √𝒙 + 𝟖

𝟏

𝟎

𝒅𝒙 ∴ 

[
−𝝅

𝟐
,
𝝅

𝟐
]   تتحقق على الفترة

𝟏

𝐜𝐨𝐬 𝒙
≥ 𝟏 +

𝒙𝟐

𝟐
 ∶  (𝒊𝒊𝒊) المتباينة

∫
𝟏

𝐜𝐨𝐬 𝒙

𝟏

𝟎

𝒅𝒙 ∶   استخدمها لإيجاد  الحد الأدني للقيمة

∫
𝟏

𝐜𝐨𝐬 𝒙

𝟏

𝟎

𝒅𝒙 ≥ ∫ (𝟏 +
𝒙𝟐

𝟐
)

𝟏

𝟎

𝒅𝒙 ⟹  ∫
𝟏

𝐜𝐨𝐬 𝒙

𝟏

𝟎

𝒅𝒙 ≥
𝟕

𝟔
    ( 

7

6
 (الحد الأدني هو  
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أوجد المساحة الكلية للمنطقة المحصورة بين المنحني ومحور السينات ∶  مثال محلول

(𝒊)  𝒚 = 𝒙𝟑 − 𝟑𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 , 𝟎 ≤ 𝒙 ≤ 𝟐 

𝑨 = ∫(𝒙𝟑 − 𝟑𝒙𝟐 + 𝟐𝒙) 𝒅𝒙 − ∫(𝒙𝟑 − 𝟑𝒙𝟐 + 𝟐𝒙) 𝒅𝒙

𝟐

𝟏

𝟏

𝟎

 

= [
𝒙𝟒

𝟒
− 𝒙𝟑 + 𝒙𝟐]

𝟎

𝟏

− [
𝒙𝟒

𝟒
− 𝒙𝟑 + 𝒙𝟐]

𝟏

𝟐

… … … . =
𝟏

𝟐
 وحدة مربعة 

(𝒊𝒊)  𝒚 = 𝟑𝒙𝟐 − 𝟑 , −𝟐 ≤ 𝒙 ≤ 𝟐 

  

𝑨 = ∫ (𝟑𝒙𝟐 − 𝟑) 𝒅𝒙 − ∫(𝟑𝒙𝟐 − 𝟑) 𝒅𝒙

𝟏

−𝟏

−𝟏

−𝟐

+ ∫(𝟑𝒙𝟐 − 𝟑) 𝒅𝒙

𝟐

𝟏

 

= [𝒙𝟑 − 𝟑𝒙]−𝟐
−𝟏 − [𝒙𝟑 − 𝟑𝒙]−𝟏

𝟏 +[𝒙𝟑 − 𝟑𝒙]𝟏
𝟐 =  وحدة مربعة𝟏𝟐

 حل آخر

𝑨 = 𝟐 (− ∫(𝟑𝒙
𝟐

− 𝟑) 𝒅𝒙 + ∫(𝟑𝒙
𝟐

− 𝟑) 𝒅𝒙

𝟐

𝟏

𝟏

𝟎

) … … . .  وحدة مربعة 𝟏𝟐

(𝒊𝒊𝒊)  𝒚 = 𝒙𝟑 − 𝟒𝒙 , −𝟐 ≤ 𝒙 ≤ 𝟐 

𝑨 = ∫ (𝒙𝟑 − 𝟒𝒙)  𝒅𝒙 − ∫ (𝒙𝟑 − 𝟒𝒙)  𝒅𝒙

𝟐

𝟎

𝟎

−𝟐

 

= [
𝒙𝟒

𝟒
− 𝟐𝒙𝟐]

−𝟐

𝟐

− [
𝒙𝟒

𝟒
− 𝟐𝒙𝟐]

𝟎

𝟐

=  وحدة مربعة  𝟖
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 مثال محلول

(i : أوجد قيمة )
𝒅

𝒅𝒙
∫ 𝒔𝒆𝒄𝒕 𝒕𝒂𝒏𝒕 𝒅𝒕

𝒙𝟐

√𝒙
 

= 𝒔𝒆𝒄𝒙𝟐 𝒕𝒂𝒏 𝒙𝟐 × 𝟐𝒙 − 𝒔𝒆𝒄√𝒙 ∙ 𝒕𝒂𝒏√𝒙 ×
𝟏

𝟐√𝒙

= 𝟐𝒙𝒔𝒆𝒄𝒙𝟐  𝒕𝒂𝒏 𝒙𝟐 −
𝟏

𝟐√𝒙
𝒔𝒆𝒄√𝒙 𝒕𝒂𝒏√𝒙 

(ii أوجد )
𝒅𝒚

𝒅𝒙
𝒚لما يلي :     = ∫ 𝒔𝒊𝒏𝒕 𝒅𝒕   ,   𝒙 > 𝟎

𝒍𝒏𝒙

𝟑𝒙
 

𝒅𝒚

𝒅𝒙
= 𝒔𝒊𝒏 𝒍𝒏𝒙 ×

𝟏

𝒙
− 𝟑𝒔𝒊𝒏𝟑𝒙 =

𝟏

𝒙
𝒔𝒊𝒏𝒍𝒏𝒙 − 𝟑𝒔𝒊𝒏𝟑𝒙 

 

(iv اكتب معادلة المماس للدالة )𝒇(𝒙) = ∫ √𝟑 + 𝒕 𝒅𝒕
𝒙𝟐

𝟏
𝒙عند      = 𝟏 

𝒇`(𝒙) = √𝟑 + 𝒙𝟐  ∙ 𝟐𝒙  ⇒    𝒇`(𝟏) = √𝟒 × 𝟐 =  (الميل) 𝟒

𝒙 = 𝟏  ⇒   𝒇(𝟏) = ∫ √𝟑 + 𝒕

𝟏

𝟏

𝒅𝒕 = 𝟎    ⇒    ∴ (𝟏 , 𝟎) 

𝒚 − 𝟎 = 𝟒(𝒙 − 𝟏)   ⇒    𝒚 = 𝟒𝒙 − 𝟒 
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 استخدم التعويض لحساب التكامل.. مثال محلول 
 

(𝒊) ∫ 𝐬𝐞𝐜 𝟐𝒙 𝐭𝐚𝐧 𝟐𝒙 𝒅𝒙   ,   𝒖 = 𝟐𝒙 

𝒖 = 𝟐𝒙 
∫ 𝐬𝐞𝐜 𝒖 𝒕𝒂𝒏 𝒖 ∙

𝟏

𝟐
𝒅𝒖 

𝒅𝒖 = 𝟐𝒅𝒙 𝟏

𝟐
∫ 𝒔𝒆𝒄𝒖 𝒕𝒂𝒏𝒖 𝒅𝒖 =  

𝟏

𝟐
𝒔𝒆𝒄𝒖 + 𝑪 

𝒅𝒙 =
𝟏

𝟐
𝒅𝒖 

=  
𝟏

𝟐
𝒔𝒆𝒄𝟐𝒙 + 𝑪 

 
 

(𝒊𝒊) ∫
𝒅𝒙

√𝟐𝒙 + 𝟑
   ,   𝒖 = 𝟐𝒙 + 𝟑 

𝒖 = 𝟐𝒙 + 𝟑 𝟏

𝟐
∫

𝟏

√𝒖
𝒅𝒖 =

𝟏

𝟐
∫ 𝒖−

𝟏
𝟐 𝒅𝒖  

𝒅𝒖 = 𝟐𝒅𝒙 
𝟐 ×

𝟏

𝟐
 𝒖

𝟏
𝟐 + 𝑪 =  √𝒖 + 𝑪 

𝒅𝒙 =
𝟏

𝟐
𝒅𝒖 =  √𝟐𝒙 + 𝟑 + 𝑪 

 

 

(𝒊𝒊𝒊) ∫ 𝟖(𝒚𝟒 + 𝟒𝒚𝟐 + 𝟏)𝟐 (𝒚𝟑 + 𝟐𝒚)𝒅𝒚  ,   𝒖 = 𝒚𝟒 + 𝟒𝒚𝟐 + 𝟏 

𝒖 = 𝒚𝟒 + 𝟒𝒚𝟐 + 𝟏 
∫ 𝟖 𝒖𝟐  ∙ (𝒚𝟐 + 𝟐𝒚) ×

𝟏

𝟒(𝒚𝟑 + 𝟐𝒚)
𝒅𝒖 

𝒅𝒖 = (𝟒𝒚𝟑 + 𝟖𝒚) 𝒅𝒚 
=

𝟐

𝟑
 𝒖𝟑 + 𝑪 

𝒅𝒚 =
𝒅𝒖

𝟒𝒚𝟑 − 𝟖𝒚
 =  

𝟐

𝟑
(𝒚𝟒 + 𝟒𝒚𝟐 + 𝟏)𝟑 + 𝑪 
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(𝒊𝒗) ∫ (𝟏 − 𝒄𝒐𝒔
𝒕

𝟐
)

𝟑

× 𝒔𝒊𝒏
𝒕

𝟐
𝒅𝒕  ,   𝒖 = 𝟏 − 𝒄𝒐𝒔

𝒕

𝟐
 

𝒖 = 𝟏 − 𝐜𝐨𝐬
𝒕

𝟐
 

 

∫ 𝒖𝟐  ∙ 𝐬𝐢𝐧
𝒕

𝟐
×

𝟐𝒅𝒖

𝐬𝐢𝐧
𝒕
𝟐

=
𝟐𝒖𝟑

𝟑
+ 𝒄 

𝒅𝒖 =
𝟏

𝟐
𝐬𝐢𝐧

𝒕

𝟐
𝒅𝒕   =

𝟐

𝟑
(𝟏 − 𝐜𝐨𝐬

𝒕

𝟐
)

𝟑

+ 𝒄 

𝒅𝒕 =
𝟐𝒅𝒖

𝐬𝐢𝐧
𝒕
𝟐

 
 

(𝒗) ∫
𝒅𝒙

𝒙𝒍𝒏 𝒙

𝟔

𝒆

 

𝒖 = 𝒍𝒏𝒙   ⇒    𝒅𝒖 =
𝟏

𝒙
𝒅𝒙   

⇒    𝒅𝒙 = 𝒙𝒅𝒖 

∫
𝒙𝒅𝒖

𝒙 . 𝒖
=  [𝒍𝒏|𝒖|]𝟏

𝒍𝒏𝟔

𝒍𝒏𝟔

𝟏

 

𝒙 = 𝒆   ⇒    𝒖 = 𝒍𝒏𝒆 = 𝟏   
 

= 𝒍𝒏|𝒍𝒏𝟔| − 𝟎 = 𝟎. 𝟓𝟖 

𝒙 = 𝟔   ⇒    𝒖 = 𝒍𝒏𝟔 
 
 

 
 

 

 

 

 

 

 أ
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 أسئلة على التكامل
 

 إختر الإجابة الصحيحة:-

(𝟏) ∫ 𝒙 𝒅𝒙 = 

(𝒂) −
𝒙𝟐

𝟐
+ 𝒄                                   (𝒃)   − 𝒙−𝟏 + 𝒄 

  

(𝒄)
𝟐

𝒙 − 𝟐
+ 𝒄                                   (𝒅)  

𝒙𝟐

𝟐
+ 𝒄 

 

(𝟐) ∫ 𝒙𝟐 𝒅𝒙 = 

(𝒂)
𝟏

𝟑𝒙𝟑
+ 𝒄                                   (𝒃)  

𝟏

𝟑
𝒙𝟑 + 𝒄 

  

(𝒄)
𝟏

𝟑
𝒙𝟑                                   (𝒅)  غير ذلك 
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 (𝟑) ∫
𝟏

𝒙𝟐
𝒅𝒙 = 

(𝒂)
−𝟏

𝒙
+ 𝒄                                   (𝒃) 

𝟏

𝒙
+ 𝒄 

  

(𝒄)
𝟐

𝒙𝟑
+ 𝒄                                  (𝒅)  𝒙−𝟏 + 𝒄 

 

(𝟒) ∫
𝒅𝒙

𝟐𝒙
= 

(𝒂)
𝟏

𝒙𝟐
+ 𝒄                                   (𝒃) 𝒍𝒏|𝟐𝒙| + 𝒄 

  

(𝒄) 
𝒍𝒏|𝟐𝒙|

𝟐
+ 𝒄                                  (𝒅) 

𝒍𝒏|𝒙|

𝟐
+ 𝒄 

(𝟓) ∫
𝒄𝒐𝒔 𝒙

𝒔𝒊𝒏 𝒙
𝒅𝒙 = 

(𝒂) 𝒍𝒏|𝐬𝐢𝐧 𝒙|                (𝒃) −𝒍𝒏 𝒄𝒔𝒄𝒙 + 𝒄  

(𝒄) 𝒍𝒏|𝟐 𝐬𝐢𝐧 𝒙| + 𝒄               (𝒅) 𝒍𝒏|𝐬𝐢𝐧 𝒙|−𝟏 + 𝒄 
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 (𝟔) ∫ 𝒆𝟓𝒙 𝒅𝒙 = 

(𝒂)𝟓𝒆𝟓𝒙 + 𝒄                                   (𝒃) 
𝒆𝒙

𝟓
+ 𝒄 

  

(𝒄) 
𝒆𝟓𝒙

𝟓
+ 𝒄                                  (𝒅) 

𝒆𝟓𝒙

𝟓
 

 

(𝟕) ∫ 𝒆
𝟏
𝟐

𝒙 𝒅𝒙 = 

(𝒂)
𝟏

𝟐
𝒆

𝟏
𝟐

𝒙 + 𝒄                                   (𝒃) 
𝟏

𝟐
√𝒆𝒙𝟑

+ 𝒄 

  

(𝒄) 𝟐√𝒆𝒙 + 𝒄                                  (𝒅) 𝟒𝒆
𝟏
𝟐

𝒙 + 𝒄 

(𝟖) ∫ √𝒙 𝒅𝒙 = 

 

 

(𝒂)
𝟑

𝟐
𝒙

𝟑

𝟐 + 𝒄                               (𝒃) (
𝟑

𝟐
)

−𝟏
𝒙

𝟑

𝟐 + 𝒄  

(𝒄) 
𝟑

𝟐
𝒙

𝟐
𝟑 + 𝒄                                           (𝒅) غير ذلك 
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 (𝟗) ∫
𝒅𝒙

𝐜𝐨𝐬𝟐 𝒙
= 

(𝒂) 𝒔𝒆𝒄𝟐 𝒙 − 𝟏 + 𝒄                (𝒃) 𝒕𝒂𝒏 𝒙 + 𝒄 

(𝒄) −𝒕𝒂𝒏 𝒙 + 𝒄                       (𝒅) 𝒄𝒐𝒕 𝒙 + 𝒄     

   (𝟏𝟎) ∫ 𝟑 𝒔𝒊𝒏 𝒙 = 

(𝒂)𝟑 𝐜𝐨𝐬 𝒙 + 𝒄                        (𝒃) − 𝟑 𝐬𝐢𝐧 𝒙 + 𝒄 

(𝒄) 
−𝟏

𝟑
𝐜𝐨𝐬 𝒙 + 𝒄                    (𝒅) − 𝟑 𝐜𝐨𝐬 𝒙 + 𝒄     

(𝟏𝟏) ∫
𝒅𝒙

𝐬𝐢𝐧𝟐 𝒙
= 

(𝒂) −𝒄𝒐𝒕 𝒙 + 𝒄                         (𝒃) 𝒄𝒐𝒕 𝒙 + 𝒄 

(𝒄) 𝒕𝒂𝒏 𝒙 + 𝒄                              (𝒅)𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 + 𝒄   

(𝟏𝟐) ∫
𝒅𝒙

√𝒙𝟐𝟑 = 

(𝒂)
𝟑

𝟐
𝒙

𝟏

𝟑 + 𝒄                               (𝒃) 𝟑𝒙
𝟏

𝟑 + 𝒄  

(𝒄) 𝟑𝒙
−𝟐
𝟑 + 𝒄                                  (𝒅) 

𝟐

𝟑√𝒙
𝟑 + 𝒄 
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 (𝟏𝟑) ∫ (𝒙𝟒 − 𝟑𝒙𝟐 + 𝒙 − 𝟓) 𝒅𝒙 

(𝒂)𝟒𝒙𝟓 − 𝟔𝒙𝟑 + 𝟐𝒙𝟐 − 𝟓𝒙 + 𝒄 

 (𝒃) 𝟒𝒙𝟓 − 𝒙𝟑 +
𝟏

𝟐
𝒙𝟐 − 𝟓𝒙 + 𝒄 

 (𝒄) 
𝒙𝟓

𝟓
−

𝟑𝒙𝟑

𝟑
+

𝒙𝟐

𝟒
− 𝟓𝒙 + 𝒄 

  (𝒅) 
𝟏

𝟓
𝒙𝟓 − 𝒙𝟑 +

𝟏

𝟐
𝒙𝟐 − 𝟓𝒙 + 𝒄 

(𝟏𝟒) ∫(𝒙𝟑 − 𝐜𝐨𝐬 𝟐𝒙 + 𝟑 𝐬𝐢𝐧 𝟓𝒙)𝒅𝒙 

(𝒂)
𝟏

𝟒
𝒙𝟒 −

𝟏

𝟒
𝒔𝒊𝒏 𝟐𝒙 −

𝟑

𝟓
𝒄𝒐𝒔 𝟓𝒙 + 𝒄 

 (𝒃) 
𝟏

𝟒
𝒙𝟒 +

𝟏

𝟐
𝒔𝒊𝒏 𝟐𝒙 −

𝟑

𝟓
𝒄𝒐𝒔 𝟓𝒙 + 𝒄 

(𝒄)
𝟏

𝟒
𝒙𝟒 −

𝟏

𝟐
𝒔𝒊𝒏 𝟐𝒙 −

𝟑

𝟓
𝒄𝒐𝒔 𝟓𝒙 + 𝒄 

  (𝒅) 
𝟏

𝟒
𝒙𝟒 −

𝟏

𝟐
𝐬𝐢𝐧 𝟐𝒙 +

𝟑

𝟓
𝐜𝐨𝐬 𝟓𝒙 
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 (𝟏𝟓) ∫
𝟐𝒅𝒙

√𝒙
= 

(𝒂)𝟓√𝒙 + 𝒄                               (𝒃) 𝟒√𝒙 + 𝒄  

(𝒄) 𝟐√𝒙 + 𝒄                                  (𝒅) 𝟏𝟔√𝒙 + 𝒄 

(𝟏𝟔) ∫
𝒙𝟑 + 𝟑

𝒙𝟑
𝒅𝒙 = 

(𝒂) −
𝟏

𝟐
𝒙𝟐 −

𝟑

𝒙
+ 𝒄                     (𝒃)

𝟏

𝟐
𝒙𝟐 −

𝟑

𝒙
+ 𝒄 

 (𝒄) 
𝟏

𝟐
𝒙𝟐 +

𝟑

𝒙
+ 𝒄                     (𝒅) 

𝟏

𝟐
𝒙𝟐 −

𝟑

𝒙𝟐 + 𝒄    

 

(𝟏𝟕) ∫ √𝒙
𝟑 (𝒙 − 𝟒)𝒅𝒙 = 

(𝒂)
𝟑

𝟕
√𝒙𝟕
𝟑

+
𝟏

𝟑
𝒙

𝟒

𝟑 + 𝒄           (𝒃)
𝟕

𝟑
𝒙

𝟕
𝟑 −

𝟏

𝟑
𝒙

𝟒
𝟑 + 𝒄 

 (𝒄)
𝟑

𝟕
𝒙

𝟕

𝟑 −
𝟏

𝟑
𝒙

𝟒

𝟑 + 𝒄             (𝒅) 
𝟑

𝟕
𝒙

𝟔

𝟑 −
𝟏

𝟑
𝒙

𝟒

𝟑 + 𝒄  
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 (𝟏𝟖) ∫(𝒕𝒂𝒏𝟐𝒙 + 𝟐) 𝒅𝒙 = 

(𝒂)(𝒕𝒂𝒏𝒙 + 𝟐𝒙) + 𝒄           (𝒃)𝒔𝒆𝒄𝟐𝒙 + 𝒙 + 𝒄 

   

(𝒄)(𝒕𝒂𝒏𝒙 + 𝒙) + 𝒄          (𝒅) (𝒕𝒂𝒏𝒙 − 𝟑𝒙) + 𝒄   

(𝟏𝟗) 
𝟐 − √𝟏 − 𝒙𝟐

√𝟏 − 𝒙𝟐
𝒅𝒙 = 

(𝒂) 𝐜𝐨𝐬−𝟏(𝒙) − 𝒙 + 𝒄 (𝒃) − 𝟐 𝐬𝐢𝐧−𝟏 𝒙 − 𝒙 + 𝒄 

 

(𝒄)𝟐 𝒔𝒊𝒏−𝟏 𝒙 − 𝒙 + 𝒄  (𝒅)  − 𝟐 𝐬𝐢𝐧−𝟏 𝒙 + 𝒙 + 𝒄  

(𝟐𝟎) 
𝟏

𝒙 𝒍𝒏 𝒙
𝒅𝒙 = 

(𝒂) 𝒍𝒏 𝒙 + 𝒄                                (𝒃) 𝒙𝒍𝒏 𝒙 + 𝒄 

 

(𝒄)𝟑 𝒍𝒏 𝒙𝒙 + 𝒄                        (𝒅) 𝒍𝒏|𝒍𝒏 𝒙| + 𝒄  
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هــ

 (𝟐𝟏) ∫
𝒆𝒙

𝒆𝟐𝒙 + 𝟏
𝒅𝒙 = 

(𝒂)𝟐 𝒍𝒏|𝒆𝟐𝒙 + 𝟏| + 𝒄               (𝒃) 𝐭𝐚𝐧−𝟏 𝒆𝒙 + 𝒄 

(𝒄)𝟐 𝒕𝒂𝒏−𝟏 𝒆𝒙 + 𝒄 

(𝟐𝟐) ∫
𝐬𝐢𝐧 𝟐𝒙

𝟏 − 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙
𝒅𝒙 = 

(𝒂) − 𝒍𝒏|𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙| + 𝒄               (𝒃) 𝒍𝒏|𝒔𝒆𝒄𝟐𝒙| + 𝒄 

(𝒄) − 𝒍𝒏|𝒔𝒆𝒄𝟐𝒙| + 𝒄 

(𝟐𝟑) ∫
𝟏

𝟏 + 𝒆𝒙
𝒅𝒙 = 

(𝒂) 𝒍𝒏|𝟏 + 𝒆𝒙| + 𝒄           (𝒃) − 𝒍𝒏|𝟏 + 𝒆−𝒙| + 𝒄 

(𝒄) 𝒍𝒏|𝟏 + 𝒆−𝒙| + 𝒄          (𝒅) 𝒍𝒏|𝒆𝒙+𝟏| + 𝒄   

(𝟐𝟒) ∫
𝒆𝒙

√𝟏 − 𝒆𝟐𝒙
𝒅𝒙 = 

(𝒂)𝟐√𝟏 − 𝒆𝟐𝒙 + 𝒄           (𝒃)
𝟏

𝟐
√𝟏 − 𝒆𝟐𝒙 + 𝒄 

(𝒄)𝒔𝒊𝒏−𝟏𝒆𝒙 + 𝒄                      (𝒅) 𝒄𝒐𝒔−𝟏𝒆𝟐𝒙 + 𝒄   

 

(𝒅) 𝐜𝐨𝐬−𝟏 𝒆𝒙 + 𝒄 

 

(𝒅) 𝒍𝒏|𝟐𝒔𝒆𝒄𝟐𝒙| + 𝒄 
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 (𝟐𝟓) ∫
𝒙

𝟏 + 𝒙𝟒
𝒅𝒙 = 

(𝒂)
𝟏

𝟐
𝒕𝒂𝒏−𝟏(𝒙𝟐) + 𝒄        (𝒃)𝟐𝒄𝒐𝒕−𝟏(𝟒𝒙𝟑) + 𝒄  

(𝒄)𝟐𝒄𝒐𝒕−𝟏(𝟐𝒙) + 𝒄            (𝒅) 𝟐𝒕𝒂𝒏−𝟏𝒙𝟐 + 𝒄   

(𝟐𝟔) ∫
𝒔𝒊𝒏 𝟒𝒙

𝟒 + 𝒄𝒐𝒔𝟒(𝟐𝒙)
𝒅𝒙 = 

(𝒂)
𝟏

𝟏𝟔
𝒄𝒐𝒕−𝟏 (

𝟏

𝟐
𝒄𝒐𝒔−𝟏 𝟐𝒙)+c 

(𝒃) −
𝟏

𝟏𝟔
𝒕𝒂𝒏−𝟏(𝟐𝒄𝒐𝒔𝟐 𝟐𝒙) + 𝒄 

(𝒄) −
𝟏

𝟏𝟔
𝒕𝒂𝒏−𝟏 (

𝟏

𝟐
𝒄𝒐𝒔𝟐 𝟐𝒙) + 𝒄    

 (𝒅) 𝟏𝟔  𝒕𝒂𝒏−𝟏 (
𝟏

𝟐
𝒄𝒐𝒔𝟐 𝟐𝒙) + 𝒄   

(𝟐𝟕) 
𝒅𝒚

𝒅𝒙
= 𝟐𝒙 − 𝟏  ,   𝒚(𝟐) = 𝟎             ∶  حل المعادلة التفاضلية

(𝒂)𝒚 = 𝟐𝒙𝟐 − 𝒙 − 𝟐             (𝒃)𝒚 = 𝒙𝟐 + 𝒙 − 𝟐 

(𝒄)𝒚 = 𝒙𝟐 − 𝒙 + 𝟐             (𝒅) 𝒚 = 𝒙𝟐 − 𝒙 − 𝟐 
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   (𝟐𝟖) 
𝒅𝒓

𝒅𝒙
= 𝟑𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 + 𝟏𝟐       ∶  بفرض أن هامش الربح

 𝒓(𝟎) = … حيث𝟎 . .  الدخل 𝒓(𝒙) هو 
 

(𝒂)𝒓 = 𝒙𝟑 + 𝟑𝒙𝟐 + 𝟏𝟐𝒙         

 (𝒃)𝒓 = 𝒙𝟑 − 𝟑𝒙𝟐 + 𝟏𝟐𝒙 + 𝟓 

(𝒄)𝒓 =
𝟏

𝟑
𝒙𝟑 + 𝟑𝒙𝟐 − 𝟏𝟐𝒙         

(𝒅) 𝒓 = 𝒙𝟑 − 𝟑𝒙𝟐 + 𝟏𝟐𝒙 

 

(𝟐𝟗) 
𝒅𝒚

𝒅𝒙
= 𝒄𝒐𝒔 𝒙 + 𝒔𝒊𝒏 𝒙   ,   𝒚(𝝅) = 𝟏          ∶  حل المعادلة التفاضلية

=  هي

(𝒂)𝒚 = 𝒔𝒊𝒏 𝒙 − 𝒄𝒐𝒔 𝒙       (𝒃)𝒚 = 𝒚 = 𝒄𝒐𝒔 𝒙 − 𝒔𝒊𝒏 𝒙 

   

(𝒄)𝒚 = 𝒔𝒊𝒏 𝒙 + 𝒄𝒐𝒔 𝒙              (𝒅) 𝒚 = 𝒔𝒊𝒏 𝟐𝒙 − 𝒄𝒐𝒔 𝒙 
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(𝟑𝟎)     𝒂 = 𝐜𝐨𝐬 𝒕  بفرض ان عجلة جسيم يتحرك على خط احداثي 

𝒗(𝟎)اذا كان  𝒔(𝒕)فان موضع الجسيم  = −𝟏  , 𝒔(𝟎) = 𝟏 

 

=  هي

(𝒂) 𝐜𝐨𝐬 𝒕 − 𝒕                (𝒃) −𝐜𝐨𝐬 𝒕 + 𝒕 

   

(𝒄) −𝐜𝐨𝐬 𝒕 − 𝒕             (𝒅) −𝐜𝐨𝐬 𝒕 − 𝒕 + 𝟏 

  

(𝟑𝟏) 𝒚′′ = 𝟑𝒙𝟐 + 𝟔𝒙            ∶  حل المعادلة التفاضلية

𝒚′(𝟎) = 𝟏  , 𝒚(𝟎) =  حيث    𝟑

=  هي

(𝒂)𝒚 =
𝟏

𝟒
𝒙𝟒 + 𝒙𝟑 + 𝒙 + 𝟑         (𝒃)𝒚 =

𝒙𝟒

𝟒
− 𝒙𝟑 + 𝟐𝒙 + 𝟑 

     

(𝒄)𝒚 = 𝟐𝒙𝟒 + 𝟓𝒙𝟑 + 𝟐𝒙 + 𝟕     (𝒅)𝒚 =
𝟏

𝟒
𝒙𝟒 − 𝒙𝟑 + 𝒙 + 𝟑 
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 (𝟑𝟐) ∫
𝟑

𝟑𝒙 − 𝟓
𝒅𝒙 = 

(𝒂)  𝟑 𝒍𝒏|𝟑𝒙 − 𝟓| + 𝒄       (𝒃) 𝒍𝒏|𝟑𝒙 + 𝟓| + 𝒄 

   

(𝒄) 𝒍𝒏|𝟑𝒙 − 𝟓| + 𝒄             (𝒅) 𝟓 𝒍𝒏|𝟑𝒙 + 𝟓| + 𝒄 

(𝟑𝟑) ∫
𝒙

𝒙𝟐 + 𝟏
𝒅𝒙 = 

(𝒂)  𝟐 𝒍𝒏|𝒙𝟐 + 𝟏| + 𝒄       (𝒃)
𝟏

𝟐
𝒍𝒏|𝒙𝟐 − 𝟏| + 𝒄 

(𝒄)𝟐 𝒍𝒏|𝒙𝟑 + 𝟏| + 𝒄          (𝒅) 
𝟏

𝟐
𝒍𝒏|𝒙𝟐 + 𝟏| + 𝒄    

(𝟑𝟒) ∫ 𝒆𝒙𝟐+𝒍𝒏(𝟐𝒙)𝒅𝒙 = 

(𝒂)  𝒆𝟐𝒙 + 𝒄                                     (𝒃)𝒆𝒙𝟐
+ 𝒄 

(𝒄)
𝟏

𝟐
𝒆𝟐𝒙 + 𝒄                           (𝒅) 𝒆𝟐𝒙𝟐

+ 𝒄 
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هــ

 (𝟑𝟓) ∫
𝒆𝐜𝐨𝐬 𝒙

𝐜𝐬𝐜 𝒙
𝒅𝒙 = 

(𝒂)   𝒆𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 + 𝒄                (𝒃)𝒆𝒔𝒊𝒏 𝒙 + 𝒄   

(𝒄)   𝒆𝒄𝒐𝒔 𝒙 + 𝒄                        (𝒅)
−𝟏

𝟐
 𝒆𝐜𝐨𝐬 𝒙 + 𝒄 

(𝟑𝟔) ∫
𝒆𝒕𝒂𝒏 𝒙

𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙
𝒅𝒙 = 

(𝒂)   𝒆𝒕𝒂𝒏 𝒙 + 𝒄                (𝒃)   − 𝒆𝒕𝒂𝒏 𝒙 + 𝒄   

(𝒄)   𝒆𝒄𝒐𝒕 𝒙 + 𝒄                        (𝒅) 𝒆𝐬𝐞𝐜 𝒙 + 𝒄 

(𝟑𝟕)  𝒚 = 𝒆𝒙             معادلة المماس على المنحني   

= (𝟎,     والذي  يمر بالنقطة(𝟎
(𝒂)   𝒚 = 𝟐𝒆𝒙                (𝒃)  𝒚 = 𝒆𝒙 + 𝟓   

(𝒄)  𝒚 = 𝒆𝒙𝟐  + 𝒄            (𝒅)  𝒚 = 𝒆𝒙  
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 (𝟑𝟖) ∫
−𝟏

𝟏 + 𝒙𝟐
𝒅𝒙 = 

(𝒂)   𝐜𝐬𝐜−𝟏 𝒙   + 𝒄          (𝒃)   − 𝐭𝐚𝐧−𝟏 𝒙 + 𝒄   

(𝒄)   − 𝐜𝐨𝐭−𝟏 𝒙 + 𝒄                        (𝒅) غير ذلك 

∫إذا علمت أن : (𝟑𝟗)   𝒙𝟑𝒅𝒙 = 𝟎
𝟑+𝟐𝒂

𝟓𝒂
 ، فإن :   

 = 𝒂  

𝟏) 𝟐             𝟐) 𝟓   

 𝟑) 𝟏   𝟒) − 𝟏 

إذا علمت أن:   (40)
𝟏

𝟐
∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 =  −𝟏𝟎

𝟐

𝟏
، فإن:    

∫ 𝟐𝒇(𝒙)𝒅𝒙 = 
𝟏

𝟐
  

𝟏) − 𝟏𝟎                     𝟐) 𝟓   

 𝟑) 𝟐𝟎                          𝟒) 𝟒𝟎 
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              إذا علمت أن: (41)

    𝟐 ∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 = 𝟏𝟒      ،    ∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 =  −𝟑
𝟓

𝟕

𝟓

𝟑
      ،

∫فإن  𝒇(𝒙)𝒅𝒙 =
𝟕

𝟑
 

𝟏) 𝟏𝟎                                      𝟐) 𝟕   

 𝟑) 𝟏𝟏                                    𝟒) − 𝟕 

 

∫الحد الأدنى للمقدار  (42) √𝒙 + 𝟖𝒅𝒙
𝟏

𝟎
 يساوي:  

𝟏) 𝟑                     𝟐) − 𝟐√𝟐   

 𝟑) 
𝟏

√𝟐
                        𝟒) 𝟐√𝟐 

 

𝒇(𝒙)القيمة المتوسطة للدالة  (43) = 𝟏 − √𝟏 − 𝒙𝟐 ∶

𝒙 ∈ [−𝟏,  هي:  [𝟏

𝟏) 𝟎. 𝟏𝟐𝟓                𝟐) 𝟎. 𝟐𝟏𝟓  

 𝟑) 𝟎. 𝟓𝟏𝟐                 𝟒) 𝟐𝟓𝟏 

𝒚المحصورة بين المنحنى  ةالمساح (44) = 𝒙𝟐 − 𝟒𝒙   و

𝒙محور السينات حيث:   ∈ [𝟎, 𝟓]  

𝟏) 
𝟑

𝟑𝟗
                                    𝟐) 

𝟑𝟗

𝟏𝟑
   

 𝟑) 
𝟑𝟗

𝟑
                                   𝟒) 

𝟏𝟑

𝟔
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∫  ةقيم (45)
𝟑𝒅𝒙

𝒙+𝟏

𝟑

𝟎
 هي:  

𝟏) 𝟓. 𝟏𝟓𝟖𝟗                   𝟐) 𝟑𝒍𝒏𝟒 − 𝟏  

 𝟑) 𝟑𝒍𝒏𝟒 − 𝟑   𝟒) 𝟑(𝒍𝒏𝟒 − 𝒍𝒏𝟏) 

 

∫دالة متصلة ذات    𝒉أن  ضبفر (46) 𝒉(𝒙)𝒅𝒙 =
𝟏

−𝟏

𝟒    ،    ∫ 𝒉(𝒙)𝒅𝒙 = 𝟔
𝟑

−𝟏
∫، فإن:      𝒉(𝒙)𝒅𝒙 =

𝟏

𝟑
 

𝟏) − 𝟐                          𝟐) 𝟐   

 𝟑) 
𝟔

𝟒
 غير ذلك (𝟒                         

 

∫   أن:  ضبفر (47) 𝒈(𝒕)𝒅𝒕 =  √𝟐
𝟎

−𝟑
، فإن:    

∫
𝒈(𝒕)

√𝟐

𝟎

−𝟑
𝒅𝒕 =  

𝟏) √𝟐                               𝟐) 𝟏   

 𝟑) − 𝟏                              𝟒) − 𝟑 
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, 𝑯 أن  ضبفر (48) 𝒇   :دالتان متصلتان حيث

∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 = −𝟏    ،    ∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 =
𝟎

𝟕

𝟗

𝟏

𝟓    ،    ∫ 𝒉(𝒙)𝒅𝒙 = 𝟒
𝟎

𝟕
 ، فإن:   

𝑰. ∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 =

𝟕

𝟏

 

𝟏) − 𝟓                                        𝟐) 𝟓   

 𝟑) − 𝟔                                     𝟒) 𝟗 

𝑰𝑰. ∫(𝒉(𝒙) − 𝒇(𝒙))𝒅𝒙 =

𝟕

𝟗

 

𝟏) 𝟗                                    𝟐) − 𝟗   

 𝟑) 𝟏                           𝟒) − 𝟏 

∫ ةقيم (49)
𝒙

|𝒙|

𝟑

−𝟐
𝒅𝒙 =  

𝟏) 𝟓                                         𝟐) 𝟑   

 𝟑) 𝟏                          𝟒) 𝟔 
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𝟑التكامل   ةقيم (50)  + 𝟐 ∫ 𝒕𝒂𝒏𝒙 𝒅𝒙 =
𝝅

𝟑
𝟎

 

𝟏) 𝟒. 𝟑𝟖𝟔   𝟐) 𝟏𝟒. 𝟑𝟖𝟔   𝟑) 𝟑. 𝟑𝟖𝟔 

 غير ذلك (𝟒  

 

𝒚المحصورة بين محور السينات و المنحنى   ةالمساح (51) =

𝒆−𝒙    من𝒙 = 𝒙إلى    𝟏− =  هي :  𝟐

𝟏) 𝟑. 𝟑𝟓   𝟐) 𝟏𝟐. 𝟑𝟓   𝟑) 𝟐. 𝟑𝟓 

  𝟒) 𝟐. 𝟓𝟑 

 

∫التكامل:    ةقيم (52) √𝒂𝟐 − 𝒙𝟐𝒂

−𝒂
 𝒅𝒙 =  

𝟏) 
𝒂𝟐

𝟐
𝝅   𝟐) 

𝒂

𝟒
𝝅    

𝟑)
𝟐

𝟒𝒂
𝝅   𝟒) 𝟐𝒂𝝅 

∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 = ⋯                                              (𝟓𝟑) 

𝟑
𝟐

𝟏
𝟐

 

𝟏) 
𝟑

𝟐
                                          𝟐) 𝟑 

 𝟑) 
𝟏

𝟐
                                  𝟒) 𝟐 
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 ∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 = ⋯

𝟏

−𝟏

                                       (𝟓𝟒) 

𝟏) 𝟑                     𝟐) 𝟐    

𝟑) 𝟏𝟑                           𝟒) 𝟏𝟐 

 

التعبير عن النهاية التالية بصورة تكامل محدد :   (𝟓𝟓) 

𝐥𝐢𝐦
𝒏→∞

∑ (𝑪𝒊
𝟐𝒏

𝒊=𝟏 − 𝟑𝑪𝒊) ∆𝒙    حيث المنحنى على الفترة  ،

[−𝟕,  هي :  [𝟓

𝟏) ∫ (𝒙𝟐 − 𝟑𝒙)𝒅𝒙
−𝟕

𝟓
 𝟐) ∫ (𝒙𝟐 + 𝟑𝒙)𝒅𝒙

𝟓

−𝟕
   

𝟑) ∫ (𝒙𝟐 − 𝟑𝒙)𝒅𝒙
𝟓

−𝟕
 غير ذلك (𝟒  

 

∑ 𝒊𝟐

𝒏

𝒊=𝟑

=                                                           (𝟓𝟔) 

𝟏) ∑ (𝒊𝟐 + 𝟑𝒊)𝒏
𝒊=𝟏        𝟐) ∑ 𝒊𝟐𝒏

𝒊=𝟏 + ∑ 𝒊𝟐𝟑
𝒊=𝟏  

 

 𝟑) ∑ 𝒊𝟐𝒏
𝒊=𝟏 − ∑ 𝒊𝟐𝟑

𝒊=𝟏   ليس أيا   مما سبق (𝟒        
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𝒇(𝒙)القيمة المتوسطة للدالة (𝟓𝟕)  = √𝒙   𝟏]على, هي   [𝟒

: 

𝟏) 
𝟏𝟒

𝟗
                                𝟐) 

𝟏𝟒

𝟑
   

 𝟑) 
𝟏𝟒

𝟓
                          𝟒) (

𝟏𝟒

𝟗
)

𝟐
 

 

∫قيمة   (58)     𝟑
(𝐭𝐚𝐧−𝟏 𝒙)

𝟐

𝟏+𝒙𝟐  : هي 

 

 
𝟏

𝟑
(𝐭𝐚𝐧−𝟏 𝒙)

𝟑
+ 𝒄                   

 ∫(𝐭𝐚𝐧−𝟏 𝒙)
𝟑

+ 𝒄        

 
(𝟏+𝒙𝟐)

𝟑

𝟑
+ 𝒄      

 غير ذلك 

𝟑)∫قيمة (59)    − 𝟓𝒙)𝟏𝟎    𝒅𝒙  : هي 

 −
𝟏

𝟑𝟎
(𝟑 − 𝟓𝒙)𝟏𝟏 + 𝒄 

 
𝟑

𝟓𝟓
(𝟑 − 𝟓𝒙)𝟏𝟏 + 𝒄 

 −
𝟑

𝟓𝟓
(𝟑 − 𝟓𝒙)𝟏𝟏 + 𝒄 

 
𝟏

𝟓𝟓
(𝟑 − 𝟓𝒙)𝟏𝟏 + 𝒄 
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∫قيمة   (60)   
𝒈′(𝒙) 

√𝒈(𝒙)
   𝒅𝒙  هي 

 𝟐√𝒈(𝒙) + 𝒄 

 −𝟐√𝒈(𝒙) + 𝒄 

 
𝟐

√𝒈(𝒙)
+ 𝒄 

 
𝟏

𝟐
√𝒈(𝒙) + 𝒄 

 

 

 

تكون :                           𝒇لأي دالة متصلة (61)    

∫
𝒇′(𝒙)

𝒇(𝒙)
   𝒅𝒙 =          

 𝐥𝐧|𝒇′(𝒙)| + 𝒄    

 − 𝐥𝐧|𝒇(𝒙)| + 𝒄  

 𝐥𝐧|𝒇′(𝒙)| + 𝒄  

 𝐥𝐧|𝒇′(𝒙)|𝟐 + 𝒄   
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∫  =   ةقيم (62)   
𝐬𝐢𝐧 √𝒙

√𝒙
  𝒅𝒙 

 𝟏 𝐜𝐨𝐬 𝒙 √𝒙 + 𝒄 

 𝐜𝐨𝐬  √𝒙 + 𝒄 

 
𝟏

𝟐
𝐜𝐨𝐬  √𝒙 + 𝒄 

 −𝟐 𝐜𝐨𝐬  √𝒙 + 𝒄 

 

∫ ةقيم (63)   
𝒙𝟐

𝒙𝟑+𝟓
  𝒅𝒙 

 𝟑 𝐥𝐧|𝒙𝟐 + 𝟓| + 𝒄 

 
𝟏

𝟑
𝐥𝐧|𝒙𝟑 + 𝟓| + 𝒄- 

 −
𝟏

𝟑
𝐥𝐧|𝒙𝟑 + 𝟓| + 𝒄 

 
𝟏

𝟑
𝐥𝐧|𝒙𝟑 − 𝟓| + 𝒄 

∫ ةقيم (64)    𝒙𝒄𝒐𝒔𝒙𝟐   𝒅𝒙 

 
𝟏

𝟐
𝒔𝒊𝒏𝒙𝟐 + 𝒄 

 
𝟏

𝟐
𝒔𝒊𝒏𝒙𝟐 + 𝒄- 

 𝟐𝒔𝒊𝒏𝒙𝟐 + 𝒄 

 
𝟏

𝟐
𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 + 𝒄 
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 التماس للداله: ةنقط (65) 

   𝒇(𝒙) = ∫ 𝒍𝒏(𝒕𝟑 + 𝟒)  𝒅𝒕
𝒙𝟐

𝟒
 

𝒙عند     =  هي  𝟐

 (𝟐, 𝟒) 

 (𝟎, 𝟐) 

 (𝟐, 𝟎) 

 (−𝟐, 𝟎) 

∫التكامل:  ةقيم (66)     𝒆−𝟐𝒙  𝒅𝒙    :هي 

 −
𝟏

𝟐
𝒆−𝟐𝒙 + 𝒄 

 −
𝟏

𝟐
𝒆𝟐𝒙 + 𝒄 

 
𝟏

𝟐
𝒆−𝟐𝒙 + 𝒄 

 −𝟐𝒆−𝟐𝒙 + 𝒄 

∫الاعلى للمقدار  دالح (67)   √𝒙𝟐 + 𝟏 𝒅𝒙
𝟏

𝟎
 هي:  

 √𝟑 

 √𝟐 + 𝟏 

 √𝟐 + 𝟐 

 √𝟐 
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𝒇(𝒙)المتوسطة للداله  ةالقيم (68)   = 𝐬𝐢𝐧 𝒙   𝟎]على, 𝝅]  

 هي:

 ≈ 𝟎. 𝟔𝟑𝟔𝟔𝟏𝟗𝟖 

 ≈ 𝟎. 𝟔𝟓𝟔𝟔𝟏𝟗𝟖 

 ≈ 𝟎. 𝟔𝟕𝟔𝟔𝟏𝟗𝟖 

 ≈ 𝟎. 𝟔𝟖𝟔𝟔𝟏𝟗𝟖 

∫التعبير:  (69)   𝒇(𝒙)  𝒅𝒙 − ∫ 𝒇(𝒙) 𝒅𝒙 =
𝟐

𝟑

𝟐

𝟎
 

 ∫ 𝒇(𝒙) 𝒅𝒙
𝟎

𝟑
 

 − ∫ 𝒇(𝒙) 𝒅𝒙
𝟑

𝟎
 

 ∫ 𝒇(𝒙) 𝒅𝒙
𝟑

𝟎
 

 − ∫ 𝒇(𝒙) 𝒅𝒙
𝟑

𝟐
  

𝒚بين  ةالمساح (70)   = 𝐬𝐢𝐧 𝒙  و المحور𝒙   𝟎حيث ≤

𝒙 ≤ 𝝅 

 3 

 2 

 
𝟒

𝟓
 

 |𝝅| 
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𝒚بين  ةالمساح (71)  = 𝐬𝐢𝐧 𝒙    و المحور𝒙    حيث

−
𝝅

𝟐
≤ 𝒙 ≤

𝝅

𝟒
   

 2.29293 

 1.59293 

 1.79293 

 1.29289 

∑ ةقيم (72)   (
𝒊

𝟐𝟎
)𝟐𝟐𝟎

𝒊=𝟏     :هي 

 8.175 

 7.175 

 7.571 

 7.157 

 

∑ ةقيم (72)   (𝟐𝒊 + 𝟏)𝟖𝟎𝟎
𝒊=𝟏   :هي 

 741600 

 541600 

 714600 

 641600 
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𝒇′(𝒙)التي تحقق الشروط المعطاه   𝒇(𝒙) هالدال (73)   =

𝟑𝒆𝒙 + 𝒙 , 𝒇(𝟎) = 𝟒 

 𝒇(𝒙) = 𝟑𝒆𝒙 +
𝟏

𝟐
𝒙𝟐 + 𝟐 

 𝒇(𝒙) = 𝟑𝒆𝒙 −
𝟏

𝟐
𝒙𝟐 + 𝟏 

 𝒇(𝒙) = 𝟑𝒆𝒙 +
𝟏

𝟐
𝒙𝟐 + 𝟏 

 𝒇(𝒙) = 𝟑𝒆𝒙 + 𝒙𝟐 + 𝟏 

 ةقيم (74)  
𝒅

𝒅𝒙
∫

𝒙𝟐+𝟏

𝒙𝟐+𝟕

𝟐

−𝟏
 تساوي:   

 0 

 
𝒙𝟐+𝟏

𝒙𝟐+𝟕
 

 
𝒙𝟐+𝟏

𝒙𝟐+𝟕
+ 𝒄 

 
𝒅

𝒅𝒙
(

𝒙𝟐+𝟏

𝒙𝟐+𝟕
) 

 ةقيم (75)   
𝒅

𝒅𝒙
∫ 𝒕𝒂𝒏𝟓 𝒙  𝒅𝒙  تساوي 

 𝒕𝒂𝒏𝟓𝒙 + 𝒄 

 𝒔𝒆𝒄𝟓𝒙 

 𝒕𝒂𝒏𝟓𝒙 

 غير ذلك 
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∫ ةقيم (76)    (
𝒅

𝒅𝒙
  𝒇(𝒙)) 𝒅𝒙   

 𝒇′(𝒙) + 𝒄 

 𝒇(𝒙) + 𝒄 

 𝒇(𝒙) 

 𝒇′′(𝒙) + 𝒄 

 ةقيم (77)  
𝒅

𝒅𝒙
∫ (𝟑𝒕𝟐 + 𝟓𝒕) 𝒅𝒕

𝒙𝟐

𝟑
 هي     

 
𝒅𝒚

𝒅𝒙
= 𝟑(𝒙𝟐)𝟐 + 𝟓(𝒙𝟐) = 𝟑𝒙𝟒 + 𝟓𝒙𝟐 

 
𝒅𝒚

𝒅𝒙
= (𝟑𝒙𝟒 − 𝟓𝒙𝟐) × 𝟐𝒙 

 𝟖𝒙𝟓 + 𝟏𝟎𝒙𝟑 

 𝟖𝒙𝟓 − 𝟏𝟎𝒙𝟑 

∫ 𝒆𝟓𝒙  𝒅𝒙                                           (𝟕𝟖) 

 𝒆𝟓𝒙 + 𝒄 

 
𝒆𝟓𝒙

𝟒
+ 𝒄 

 
𝒆𝟓𝒙

𝟔
+ 𝒄 

 
𝒆𝟓𝒙

𝟓
+ 𝒄 
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 أوجد التكاملات التالية:-

(𝟏) ∫ (𝟒𝒙𝟑 +
𝟏

𝒙𝟐
+

𝟏

𝒙
+ 𝟏) 𝒅𝒙 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 

(𝟐) ∫ (
𝒙 + 𝟒

√𝒙
) 𝒅𝒙  

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 

(𝟑) ∫ (𝒙 +
𝟏

√𝒙
𝟑 ) 𝒅𝒙 … … … … … … … … … … … … … … … … . … … … 

(𝟒) ∫
𝟏

𝟏 + 𝐜𝐨𝐬 𝟐𝒙
 𝒅𝒙 

  

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 

(𝟓) ∫
𝟏 − 𝐜𝐨𝐬 𝒙

𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙
 𝒅𝒙 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
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(𝟔) ∫ 𝒆𝒙𝟐+𝒍𝒏 𝒙  𝒅𝒙  

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 

(𝟕) ∫ (𝒆𝟎.𝟓𝒙 +
𝟎.𝟓

𝒙
) 𝒅𝒙 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 

(𝟖) ∫ (
𝒆𝒙−𝟐

𝒙𝟑
) 𝒅𝒙  

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 

  (𝟗)  𝟑 + 𝟐 ∫ 𝒕𝒂𝒏 𝒙  𝒅𝒙 
𝝅 𝟑⁄

𝟎

 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
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 (𝟏𝟎) ∫
𝒙𝟐

𝟏 + 𝒙𝟔
𝒅𝒙                                       بالتعويض 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 

  

(𝟏𝟏) ∫ 𝒔𝒆𝒄𝟐𝒙√𝐭𝐚𝐧 𝒙 𝒅𝒙                           بالتعويض 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 

(𝟏𝟐) ∫
√𝒍𝒏 𝒙

𝒙
𝒅𝒙                           بالتعويض 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
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 (𝟏𝟑) ∫
𝐜𝐨𝐬 (

𝟏
𝒙

)

𝒙𝟐
𝒅𝒙                                       بالتعويض 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 

(𝟏𝟒) ∫
𝟏𝟎

(𝒙𝟐 + 𝟏) 𝐭𝐚𝐧−𝟏(𝒙)
𝒅𝒙                    بالتعويض 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 

(𝟏𝟓) ∫ 𝒙𝟐𝒆𝒙𝟑

𝟐

𝟎

𝒅𝒙                    بالتعويض 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … 
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(𝟏𝟔) ∫ 𝐬𝐢𝐧 𝒙 (𝐜𝐨𝐬 𝒙 + 𝟑)
𝟑
𝟒 𝒅𝒙                 بالتعويض 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 

… … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … .. 
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